I.E.S. Arroyo de la Miel

Departamento de Matematicas

FUNCION REAL DE VARIABLE REAL.

1. Representa la parabola: y = X%-6x+8.

2. Calcula el dominio de las siguientes funciones:
2 x+2 x2
a)y=xtl b)y=-x+2 c)y= d)y=—;
x-2 X -1
x six<2

e)y=+x+2 fly=4x'+2x-3 g)y={
-1 six>2

x+1 six<0

2
h)yy= 1 si0<x<3iy= x_4 j)y:\/x2-1 - \/x2-4
X

S5x-2 si x=3

\1x2-4 |) :x+2

k)y=

Y= =
Sol: a) R; b) R; ¢) R\{2}: d) R\{-1,1}; &) [-2,+o0): ) (~00,-3] 1[1,+0); g) R\{2}: h) R; i) [-2,0)U[2,+o0):
J) (-0,-2]U[2,+00); k) (2,+0); 1) R\{-2,2}

3. Representa las funciones:

a)y=2 b)y=x+3 c) y=-3x d) y=x*+2x-3
x-2 si x<2
x six<2 )
e)y= fyy= 0 si2<x<3$
2x si x>2 )
-x+10 Si x=35

4. Siendo f(x)=x*+1; g(x)=(x-2)/x y h(x)=x?/(x-1). Calcula:
a) (hog)(x); b) (fog)(x); ) (foh)(x); d) (goh)(x); e) '(x); f) g™'(x); g) h™'(x).

2 2 2V 2
sol:a) 220y @-2) ;c)( - j b e Rt

X (x-1)° X X- X

\lx2-4x

-2 x*
e)y=~x-1;fly=——-;9)y=—"7——
x-1 2

5. Hallar la funcion inversa de:
a)y:2x+1 b) y = x+5 o) y= x-1 y:2x+1
x+3 2x-2 x+2 x-1
x-4 2x-1
s s
Sol- a)y:1—3x;b)y:2x+5;c)y:2x+1; y:x+1
x-2 2x-1 I-x x-2
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5x-4_f) _ 3x-1
310 2

e)y=

6. Dadas las funciones: f{x)= 3)5_42 , 8(x)=, /x_—] . Calcula (gof)(x) y (fog)(x).
X

-
. 3 [x-1 5
sol: (¢ 6=y 722 (f o gey=—
- -4
X

7. Calcula el dominio de las funciones:

2
+ -
a)y=x-8 b)yzx 2x c)y= x-1 d)y=q/x"-3x+2

x3—4x x+2

+
e)y=vx’ +4x hy="2"2

¥ +9
Sol: a) R; b) R\{-2,0,2}; ¢) (-00,-2)U[1,+); d) (-o0,1]U[2,+); €) [0,+); f) R

8. Calcula la inversa de las funciones:

+
a)y=3f 2 byy=+/2x+3

Sola) y=2"2 . ) _x-3
AT

+
9. Dadas las funciones: f{x)=+/x’-2x g(x)=+/x-5 h(x)— x+2

Calcula: a) (fog)(x); b) (hog)(x); ¢) f'(x); d) (gog)(x); €) (gof)(x); f) g ( )-

-5+ 1
Sol:a)y=\/x-5-2\/x-5;b)y=%;0)y=lir 1+x7;

d)y=vvx-5-5;e)y=yJx’-2x-5;f)y=x"+5

10. Calcula el dominio de:

A f= S by =T+ AT -3
d) fi)=/x-1 &) =2 +x  Hgl)= 9)h(x)= ;:iz

Sol: a) (-1,1]; b) [1,+e0); ¢) R{-2,2}; d) [1,+0); €) [0,+c0); f)(31]U 3,+); g) [-4,3)U[4,+)

11. Dibuja las graficas: a) -x*+4x+5; b) x?-8x+16; ¢) x*-4x; d) 2x*+2.

12. Dadas las funciones: f(x)=x>+x y g(x)=x*
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Calcular: a) fog; b) f/g; c) g/f; d) fog; e) gof; f) g™ (x).

Sol: a) x>+x°; b) (x*+1)/x; ¢) x/(x*+1); d) x°+x%; e) (x>+x)?; f), Vx

13. Halla el dominio de las siguientes funciones:

a)y=+9-x b)y=i + Va7

1
x+2  x-1 Ry

2 2x
d)y=—o e)y=+x"-4x-5 fyy=

SOL: a) [-3,+3]; b) R\{-2,1}; ¢) R; d) R\{0}; €) (-o0,-1]U[5,+w0); f) (-o0,3)

c)y=

14. Estudia los dominios de las funciones:

X
ayy=——— b)y=4/3-2x-%° c)y=
)y x2-3X+2 )y X )y 0

Sol: a) R\{1,2}; b) [-3,1]; ¢) (2,+x)

15. Halla las asintotas de las siguientes funciones:

_ 3x _x-3 4
a)f(x)—ﬁ b)f(x)—x+2 C)f(x)——3_x
VW W=—r S @=o NS= o7

Sol: a) x=1, y=3; b) x=-2, y=1; ¢) x=3, y=0; d) y=0; e) x=1, y=0; f) x=-2, y=0

16. Cada una de las siguientes funciones tiene una asintota oblicua. Hallala y estudia la posicion de la curva
respecto a ella:

a) f ()=~ b) £ ()= 2% o f (=21
x+2 X 2x
2+ 2x-1 2x’-2 -2x°+3

d) f ()= =2 o) f (x)="% nf ="

x-1 x - x+1

Sol: a) y=x-2; b) y=-x; ¢) y=3x/2; d) y=x+3; e) y=2x+2; f) -2x+2

17. Halla las asintotas de las siguientes funciones vy situa la curva respecto a cada una de ellas:

_ I+x _ 3x+1 _x-3

) f 9=k o) f 9= 0f =2
8 f () =—2X &) f ()= —F 07 (=2%
x2+x+3 xz-] X-

Sol: a) x=-3/2, y=1/2; b) x=4, y=3; c) y=0; d) y=2; e) x=1, x=-1, y=0; f) x=1, y=2x+2

3x-1
18. Prueba que la funcion f (x)=
x+1

sélo tiene una asintota vertical y otra horizontal.

Sol: y=3, x=-1
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o _ lim ,?-x lim ,2-1
19. Calcula los siguientes limites: a) b 5
x—>0 x x—>1 x-x

Sol: a)-1; b) -2

20. Estudia el comportamiento de estas funciones (limites laterales) en los puntos en los que no estan
definidas:

a) fix) =

- o) =1 o) f=—L— @y f =L

x) x-3 X -x X

(2
lim

lim lim lim
Sol: a) f(x)= . f(x)=+00; b) f(x)=- L f(x)=Fo0;
X—>2 xX—2 X3 xX—3

lim lim lim lim
¢) S ()=t L S (x)=-0; f(x)=-o L f(x)=F0;

lim lim
d) )= L f(x)=+o
xX—>( xX—>0

21. Halla las asintotas de las funciones:

2) _2x°+1 b) _x+2 . _2x°+3 ) _x+2

Yyt Y Y 4 (x-1)
24+ 2x+

e)y=x 2); ! f)y=x+1+;

Sol: a) y=2, x=0; b) x=1, y=x+1; ¢) x=0, x=4, y=2; d) x=1, y=1; €) x=3, y=x+5; ) x=0, y=x+1

4 Funcién real de variable real



