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Te presentamos el material educativo de Procesos e Instrumentos Matemdticos del

Programa de Formacién Bésica de la asociacién sin dnimo de lucro Iniciatives Solidaries que
desde 199% interviene contribuyendo al bienestar social de la comunidad previniendo
sitvaciones de exclusién social y donde la formacién integral de las personas es un pilar
fundamental. Iniciatives Solidaries fue galardonada por el Ministerio de Educacién con el
Primer Premio Miguel Herndndez 2010, dirigido a reconocer la importancia de la eliminacién
de las desiqualdades ante la educacién y la supresién de las discriminaciones de los grupos
desfavorecidos ante la formacién bédsica; ademds, en el ano 2011 fue candidatura espahola

a los Premios Internacionales de Alfabetizacién de la UNESCO 2011.

En este libro puedes encontrar las orientaciones y los contenidos necesarios para preparar
esta asignatura del Gradvado en Educacién Secundaria en Formacién para Personas Adultas
a través de las Pruebas Libres realizadas en la Comunidad Valenciana, a la vez que son dtiles
para la preparacién de la parte de Cientifico-Matemética-Tecnolégica de las Prueba de
acceso a Ciclos Formativos de Grado Medio.

El trabajo con este material nos ayudard a trabajar la competencia matemdtica y
nos permitirg desarrollar el razonamiento matemdético, imprescindible para resolver
problemas y relacionarnos con la vida cotidiana y con el mundo laboral.
Aprenderemos a operar con nUmeros naturales, enteros y fraccionarios;
descubriremos el lenguaje algebraico, aprenderemos a calcular medidas de longitud,
superficie y volumen; y también conoceremos nociones bdsicas de estadistica y de

céleuvlos probabilisticos.

Este material es el resultado de mds de 15 aRos de experiencias educativas desarrolladas por
Iniciatives Solidaries en la educacién para personas adultas y surge como herramienta
did4ctica, tanto para el alumnado que prepara sus estudios, como para el profesorado que

orienta esta materia. Esperamos que os sea de utilidad.

Desde aqui queremos agradecer los afos esfuerzo y dedicacién de todas aquellas personas
que lo han hecho posible: profesionales, voluntariado, estudiantes en précticas y alumnado.

Sin todos/as vosotros/as no hubiésemos llegado hasta aqui.

El equipo de profesores/as.
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Para preparar Procesos e instrumentos matematicos tienes que tener en
cuenta que los contenidos estdn orientados para preparar los exdmenes
de Pruebas Llibres de Graduado en E.S.O.y los de acceso a Ciclos
Formativos de Grado Medio. De esta manera, tienes que tener en
cuenta que el examen de Procesos e instrumentos matemdticos (PIM)
que redlizards (tanto para las pruebas libres como para las pruebas
acceso a CFGM) suele tener 5 0 6 ejercicios que irdn coincidiendo con
los contenidos del temairio.

No todos los temas tienen la misma finalidad ni son igual de importantes.
Los ejercicios que mds suelen preguntar estdn relacionados con el Tema
4 (sobre el 40% de los ejercicios de examen suelen ser de este tema),
luego ya sabemos que es un tema que hay que entender a la
perfeccion para saber hacer todos los ejercicios que nos pongan y asi
conseguir mdas puntuacion en el examen.

Os dejamos un resumen por temas de los ejercicios de cada tema que

han caido en los exdmenes de pruebas libres para la obtencion del
Graduado en ESO:

PORCENTASEDE  N© preguntas de este

TEMA PRESENCTA EN Yema en todos los
EXAMEN exdmenes

Temav 1 Loy niumeros
natwrales y lay operaciones 4,5 % 5
b AL CoA
Temav 2 Loy niumeros enteros. 0% 0
Temav 3 Fracciones 16,2 % 18
Tema 4 ElU lenguaje 41,4 % 46
algebraico
Temav 5 Medidas de
Longitud, superficie y 20,7 % 23
volumen
Temav 6 Estadiusticow 17,1 % 19

——————

_______



Para que te hagas una idea, desde el 2001 hasta el 2012, en las pruebas
libres para la obtencion del Graduado en ESO, ha habido 23 exdmenes
con 116 ejercicios, y de estos ejercicios 46 son del tema 4(que frata
sobre las ecuaciones) eso significa que el 41,4% de las preguntas de los
exdmenes de Pruebas libres estdn relacionadas con el tema 4. Hay que
tener en cuenta que para dominar este tema, tenemos que entender y
dominar los temas 1, 2 y 3. S6lo asi podremos terminar entendiendo los
temas 5y é.

Los materiales de Procesos e Instrumentos matemdticos estdn
elaborados por Iniciatives Solidaries y van orientados a la superacion de
las Pruebas libres para la obtencién del Graduado en ESO vy las Pruebas
de Acceso a Ciclos Formativos de Grado Medio.

A) Material para las Pruebas libres para la obtencién del
Graduado en ESO:

e Apuntes: En ellos estdn los indices, contenidos y
actividades necesarias, organizados en 6 temas.
En los apuntes aparecen actividades relacionadas
con los contenidos a examen. Muchas de las ellas
son preguntas de exdmenes de anos anteriores. Se
resuelven después de haber estudiado y sirven
para reforzar algunas ideas y, sobre todo, para
que compruebes por ti mismo/a si el proceso de
estudio seguido es el correcto.

Cuando un contenido o actividad ha caido ya en un examen, o una
actividad ha salido en el examen, aparece este icono asociado.




«Cuaderno de Exdmenes de anos anteriores:
En Procesos e Instrumentos matemdticos es _muy
importante hacer problemas y ejercicios

constantemente; para ello, es muy recomendable

realizar los exdmenes que han caido en anos
anteriores, puesto que te ayuda a saber qué
preguntan y cémo lo hacen. En este cuaderno

estdn todos los exdmenes de Pruebas libres para la

obtencion del Graduado en ESO que han caido en

las convocatorias de junio y octubre desde el 2001 hasta la
actualidad.

«Solucionario de Exadmenes anteriores: Para que no te quedes
nunca con la duda acerca de coémo se resuelve un ejercicio y
puedas comprobar el resultado de tus exdmenes te proporcionamos
un solucionario con fodos los exdmenes
resueltos hasta la actualidad.

Procesos e Instrumentos Matematicos

«Aula virtual - blog de la asignatura: En
http://gesprocesoseinstrumentosmatematicos
.wordpress.com/ encontrards todos los temas,
ejercicios, material extra, links relacionados
con el mundo matemdtico y juegos
interactivos relacionados con la asignatura a
fin de prepararte mejor la asignatura sin que
te sea aburrido.

B) Material para las Pruebas de Acceso a Ciclos Formativos
de Grado Medio:

Se trata del mismo material, solamente cambia el cuaderno de
exdmenes de anos anteriores y el solucionario de exdmenes que
corresponden a los de prueba de acceso a Ciclos Formativos de
Grado Medio.

Los contenidos son los mismos por lo que este material te servird de
guia para prepararte la parte cientifico-matematica-técnica de la
prueba de acceso a Ciclos Formativos de Grado Medio.


http://gesprocesoseinstrumentosmatematicos.wordpress.com/
http://gesprocesoseinstrumentosmatematicos.wordpress.com/

Inicio- del S0,
presentacidw y valoracidw

Tema 1 Loy nwumeros
natwrales y las operaciones
basicas.

Temav 2 Loy nuumeros enteros:

Temav 3 Fracciones.

Temaw 4 T lenguaje
algebraico-

Temas 5 Medidasy  de
Longitud, superficie y
medidas.

Temw 6 Estadistico.

Repaso- y Cuaderno de
examenes

Veamos la programacién de un curso en 25 Semanas

Semanas: 1

Semanas: 2 y 3

Semanas: 4,5 y 6
Semanas: 7,8,9 y 10

Semanay: 11,12,13,14y 15

Semanas: 16,17,18 y 19

Semanas: 20,21 y 22

Semanas: 23,24 y 25

Tanto los exdmenes de Pruebas libres para la obtencidn del Graduado

en ESO, como los exdmenes de Pruebas de Acceso a Ciclos Formdativos

——————

_______

de Grado Medio, se componen de 5 o 6 ejercicios con una puntuacién
de 2 puntos mdas o menos cada ejercicio.



Antes del examen — Es muy importante hacer los ejercicios de anos

anteriores. Los problemas no serdn 10os mismos
pero si serdn muy parecidos y la forma de
resolverlos serd la misma.

Durante el examen

@ Intenta estar relajado durante el examen, piensa que los ejercicios

que te salen son parecidos a los que ya has hecho.

Haz una lectura general de todo el examen y comienza por los
ejercicios/problemas que sepas hacer.

Lee los enunciados de los problemas al menos 3 veces. A veces
pensamos que son mAs complicados de lo que realmente son.

Después de leer un problema, anota los datos en el margen
derecho, escribiendo que es lo que te piden.

@ Tomate tu tiempo para pensar los problemas y si no te sale nada

vuélvelo a leer despacio.

Intenta hacer todos los ejercicios y problemas. Date cuenta que
cada ejercicio vale 2 puntos y si te dejas ejercicios tendrds menos
probabilidades de aprobar.

La clave para aprobar Procesos e Instrumentos matemdticos es
haber hecho muchos exdmenes de aios anteriores. Piensa que si
sabes hacer los ejercicios de los exdmenes de anos anteriores,
sabrds hacer los ejercicios que te planteen en el examen.



Guia Didactica
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TEMA 1: LOS NUMEROS NATURALES Y OPERACIONES BASICAS

TEMA 2: LOS NUMEROS ENTEROS: POSITIVOS Y NEGATIVOS

TEMA 3: FRACCIONES

TEMA 4: EL LENGUAJE ALGEBRAICO: ECUACIONES
Y SISTEMAS DE ECUACIONES

TEMA 5: MEDIDAS DE LONGITUD, SUPERFICIE Y VOLUMEN

\ TEMA 6: ESTADISTICA Y PROBABILIDAD
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TEMAL: LOS NUMEROS NATURALES Y OPERACIONES BASICAS

. 2Qué son los nimeros naturales?

¢Qué operaciones basicas conocemos? Problemas
. 2Qué son los miltiplos y divisores de un nGmero?

2.
3
4. ¢Cémo podemos descomponer un nGmero?
5. 2Qué es el minimo comOn méltiplo (mcm)?
6. ¢Qué es el Maximo Comin Divisor (MCD)?

TEMA 2: LOS NUMEROS ENTEROS: POSITIVOS Y NEGATIVOS

I. 2Qué son los nOmeros enteros?
2. ¢Cémo se representan los nOmeros enteros?
3. ¢Cémo operamos con nUmeros enteros?

4. 2Qué operacién se realiza antes?

TEMA 3: FRACCIONES
l. 2¢Qué son las fracciones?
2. Galculos aplicados. Regla de tres y porcentaies.
3. ¢Cmo calcular una fraccién equivalente? écémo simplificar?
4. ¢Cémo se operan las fracciones?
5. ¢Cémo resolver problemas?

TEMA 4: EL LENGUAJE ALGEBRAICO: ECUACIONTES
Y SISTEMAS DE ECUACIONES

[. ¢Qué es el lenquaje algebraico?

2. ¢Qué son las ecuaciones?

3. ¢Qué son los sistemas de ecuaciones?

4. Resolviendo problemas.

TEMA 5: MEDIDAS DE LONGITUD, SUPERFICIE Y VOLUMEN
¢Qué son las medidas de longitud, superficie y volumen?

¢Cémo cambiar las unidades de medida?

¢Cémo hallar el perimetro?

¢Cémo hallar el area?

VA WN T

¢Cémo hallar el volumen?

TEMA 6: ESTADISTICA Y PROBABILIDAD
. éQué es la estadistica?
2. ¢Cémo organizamos los datos?
3. ¢Cémo representamos los gréficos?
4. ¢Qué es la probabilidad?

_______



LOS NUMEROS
NATURALES Y
OPERACIONES
BASICAS

[. ¢Qué son los nOmeros naturales?
2.2Qué operaciones basicas conocemos? Problemas:

3. ¢Qué son los mGltiplos y divisores de un nimero?
4.4Cémo podemos descomponer un ndmero?

5. ¢Qué es el minimo comGn moltiplo (mcm)?
6. 2Qué es el Maximo Comin Divisor (MCD)?

——————
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I. 2Qué son los nomeros natvurales?

Los numeros naturales son los nUmeros que Usamos
normalmente cuando hablamos de dinero, de
personas, cuando vamos a comprar... Son todos los
qgue conocemos, el 1,2,3,4,5,6,7,8,9, 0y ademds
todas las combinaciones entre ellos, como por
ejemplo 12, 45, 658, 1285... y asi sucesivamente.

Por eso es importante saber descomponer |os
numeros. Es muy facil, fijate en estos ejemplos:

24> |o podemos descomponer en 4 unidades y 2 decenas.
168> lo podemos descomponer en 8 unidades, 6 decenas y |1
centena.
2548-> |o podemos descomponer en 8 unidades, 4 decenas, 5 centenas
y 2 unidades de mil.

Vamos a ver otro ejemplo. El nUmero 3124 lo descomponemos en:

UNIDADES
DE MIL CENTENAS DECENAS UNIDADES
3 1 2 4

Asi tendremos:

= 3 unidades de mil, o lo que es lo mismo, 3000. También 3 x 1000
unidades.

= 1 centena, o lo que es lo mismo, 100. También 1x 100 unidades.
= 2 decenas, o lo que es lo mismo, 20. También 2 x 10 unidades.
= 4 unidades, o lo que es lo mismo, 4. también 4 x Tunidad.

Entonces decir 3124 es lo mismo que decir 3000 +100 + 20 + 4

Por lo tanto, hay que tener en cuenta lo siguiente:

El nUmero mas bajo siempre es la unidad. En nuestro ejemplo el 4.
Las_decenas son diez veces la unidad. En nuestro ejemplo el 2.
Las centenas son cien veces la unidad. En nuestro ejemplo el 1.
Las unidades de mil son mil veces la unidad. En nuestro ejemplo
el 3.

oooo

——————
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2. ¢Qué operaciones basicas conocemos?

Con los nUmeros naturales que ya conocemos podemos realizar una
serie de operaciones que son la suma, la resta, la multiplicacion y la
division.

La suma es el agregado de cosas, es una operacion que permite anadir
una cantidad a oftra:

1 20 83569 446,23
+1 +80 + 32894 + 6,40
2 100 116463 452,63

La resta, dada una cantfidad, se elimina una parte de ella y se obtiene
un resultado. Se frata de disminuir o rebaijar.

2 80 83569 446,23
-1 -20 - 32894 - 6,40
1 60 50675 439,83

La multiplicaciéon consiste en sumar repetidamente la primera cantidad,
tantas veces como indica la segunda. Asi, 4x3 =4+ 4+ 4=12

12 49264 3456 Para multiplicar dos
X 5 X 32 X 32 decimales lo haremos co
40 98528 6912 fueran numeros entferos y al
147792 10348 resultado le pondremos tantas
1576448 110592 cifras decimales como tengan

total todos los nUmeros que
mos mulfiplicado

La division es una operacién inversa a la multiplicacién, su sentido es
repartir. Consiste en averiguar cudntas veces se puede reparfir un
nUmero en otro niUmero. 12: 2 = cudntas veces se puede repartir el
numero 12, entre 2, que seria 6 veces.

Para dividir un nUmero

24 12 47852 12 45,6 12 por un nUmero entero s
04 12 07 23926 05 228 realiza como si fueran ambos
0/ 18 16 numeros enteros; la coma se
05 0/ coloca en el cociente en el
12 2 mento de bajar la primera
0/ e ecimal del dividendo




Z 1. Una sefora se va a comprar y lleva en la cartera 75 euros, y compra 5 Kg. de

cacahvetes que cuestan 4 euros/Kg, y un libro que cvesta 12 evros. & Cuénto dinero

le sobrard en la cartera después de la compra?

2 2. &Cuantos meses hay en 9 afos? AY cudntos hay en 18 afhos?

Z 3. Pedro quiere repartir 168 monedas entre 8 nifos, dcudntas monedas tendrd

cada nifo?

Z 4. Hay en clase 7 paquetes de 25 cuadernos. Hemos gastado 67 cuadernos,
ccudntos quedan?

3. 2Qué son los mOltiplos y divisores de nimero?

Recuerda que dividir significa repartir una cantidad en partes iguales. Si
la division es exacta (o seq, si el resto es 0, no sobra nada) se cumple
que:

DIVIDENDO <— 46 ||| 2 —> |DIVISOR

06 135 [eoca

Dividendo = Divisor x Cociente

66 =2x33
66 =66

——————

_______



Pues para calcular los moltiplos de un niUmero sélo tendremos que

mulfiplicar ese nUmerox 1, x 2, x 3, x4, x5, x6........ Cada resultado sera
un multiplo de ese nUmero. Vamos a ver un ejemplo:
Mdltiplos de 3 =3 (3x 1) Mdltiplos de 4 =4 (4x 1)
=>é (3x2) =8 (4 x 2)
=9 (3x3) =12 (4 x 3)
= ...

En el caso de los divisores es también muy sencillo. Son los niUmeros por
el que se puede dividir un nUmero de manera exacta:

Divisoresde 12 =12 (12:12=1)

= 6 (12: 6 =2)
= 4 (12: 4= 3)
= 3 (12: 3=4)
= 2 (12:2=6)
=>1(12:1=12)
5. Escribe cinco mdltiplos de los siguientes némeros:
S
18
20 »
1=
7=
2 6. Escribe todos los divisores de los siguientes némeros:
8=
18
36>
15
48 =

O 4QuUé SON LOS NOMEROS PRIMOS?

Son aqguellos nUmeros cuyos divisores son ellos mismos y el nUmero uno:

-~ @

Divisores de 13 = 13 (13:13=1) N(;mero
> 1(13:1=13) Mo

Eiemplos: el 1, el 2, el 3, el 5, el 7, el 11, el 13, el 17...

——————

_______



/7. En un S'UPE"ME"CQJO SOIO se Venden lOS' yogures en Hoques‘ de 4 unidades‘.

Escribe la sucesién formada por el némero posible de yogures que se pueden

[ Todos los nUm

RECUERDA QUE...

por el nUmero 1.

eros son divisibles por si mismos y

comprar.
# 8. iDe cuentas formas podemos colocar en filas y columnas los 30 alumnos de
una clase?

Filas 1

Columnas 30

4. 2Cémo podemos descomponer un nOmero?

También se le llama descomposicion factorial. Se trata de dividir un
numero entre todos los numeros primos que se pueda y después
expresorlos (los nos primos o factores) en forma de multiplicacion.

RECUERDA QUE...

Los nUmeros primos son aquellos que soélo tienen
| como divisores él mismo y el 1. Ejemplos:
' el2,el3,el5 el7,ell1,el13,el17...

Intentemos comprenderlo con un ejemplo:

Tenemos el nUmero 24, que debemos factorizar. A su lado
dibujamos una raya. A la derecha de la raya escribiremos el
numero primo por el que podemos dividirlo, y el resultado lo
izquierda. Con este resultado
volveremos a hacer lo mismo hasta que tengamos como
ya que no se puede descomponer

escribiremos en

resultado el numero 1,

mas:

la parte




Una vez descompuesto el numero, hay que

24) 2 rescribirlo. Ahora tenemos que expresar el
126 g numero en factores primos. Se haria de la
siguiente manera:
3|3 g
1 24=23x 3

Z9. Factoriza los siguientes némeros: 30, 56 y72:

210. Factoriza los siguientes némeros:

18- 36=
54= 95=
125= 72=

RECUERDA QUE...
21 0

Las potencias expresan un nUmero multiplicado
or si mismo, donde la base es el nUmero vy el
e es el nUmero de veces que se repite.




5. ¢Qué es el minimo comin miltiplo (mcm)?

Para comprender el minimo comuUn multiplo es importante recordar y
tener claros estos conceptos:

O Exponente: nUmero que dice cuantas veces se multiplica ofro
numero por si mismo. Ej: 23 =2 x2 x 2= 8.

0 NUmeros primos: son aguellos nUmeros que solo tienen como
divisores él mismo y el 1.

O Descomposicion de un ndmero: descomponer un numero
expresdndolo como una multiplicacion de niUmeros primos.
Ej: 24= 23 x 3.

El minimo comin multiplo (m.c.m.) de varios nUmeros es resultado de
la multiplicacion de los factores primos comunes y no comunes
elevados al mayor exponente que aparecen en la descomposicion
factorial.

Vamos verlo mejor con un ejemplo: hallar el m.c.m de 18 y 20.

1. Descomponemos los nuUmeros. Ej:

18 =2x 32 20=22x 5
18 |2 20 (2
93 10 |2
313 5|5
1 1

2. Senalamos los nUmeros que no se repitan en las descomposiciones, y
de los que se repitan senalamos los mayores.
18=2x 32
20=22x 5
3. Multiplicamos todos estos nUmeros y el resultado es el m.c.m.
m.c.m. = 32x22x 5= (3x3)x (2x2)x5=

9x4x5=180
Z11. Calevla el minimo comdn mdltiplo de:
a) 36 y 38
| 24 |

_______



b) 55,3311

c) 45,25,60

6. ¢Qué es el Maximo Comin Divisor (MCD)?

El Maximo Comun Divisor (M.C.D) de varios nUmeros es la multiplicaciéon
de los factores primos comunes a todos, elevados cada uno al menor
de los exponentes con que aparecen en su descomposicion.

Vamos verlo con un ejemplo: hallar el M.C.D de 18 y 20.
1. Descomponemos los nUmeros. Ej:

18 =2x 32 20=22x 5
18 |2 20 (2
9?13 10 |2
33 5|5
1 1

2. Senalamos los nUmeros que se repitan en las descomposiciones, y
de los que se repitan senalamos los mds pequenos.

18=2x 32
20=22x 5

3. Multiplicamos todos estos nUmeros y el resultado es el M.C.D

M.CD=2

——————

_______



Z12. Calcuvla el Méximo Comin Divisor de:
a) 8y48 b) 30)145 c)lZy‘fs

A#13. Una pareja que trabaja como ATS tiene guardias nocturnas. El cada 8 dias y
ella cada 10. Si coinciden el 1 de enero haciendo guardia écudnto tardarén en
coincidir de nvevo?, dcudntas veces al afo les toca guardia a la vez y tienen que

contratar a una persona para que cuide a sus hijas?

Z14. Tenemos dos cuerdas, una de 12m. y la otra de 8m. &.Cémo las dividiremos de

modo que los trozos de una sean de igual longi‘l‘ud que los de otra y lo mds Iargos

posibles?

RECUERDA QUE... La forma de diferenciar los
minimo comun multiplo (m.c.m.) y de mdximo ¢
divisor (m.c.d) es que:

=Si el problema busca repetir o multiplicar serd un
problema de m.c.m.

oblema busca repartir o dividir ser& un problema

_______



LOS
NUMEROS
ENTEROS:

POSITIVOS Y
NEGATIVOS

[. ¢Qué son los nOmeros enteros?
2.2C6mo se representan los ndmeros enteros?
3. ¢(émo operamos con nimeros enteros?

S
L ! (o
cr = S
)
S 7’; -
+ 2 -
0) é x4 \1
¥ ‘yes =
-2 > 1%
-1 =+
- “,
5 N 0
27

_______



I. ¢Qué son los nOmeros enteros?

Si nos imaginamos el Monte Everest (que es el
lugar mdas alto de la tierra) y las fosas de las
Marianas (que son el lugar mds profundo de la
corteza terrestre) observamos que el Monte
Everest sobresale del nivel del mar y las fosas
Marianas se quedan muy por debajo. Asi pues,
al nivel del mar lo llamaremos punto 0.

Con las temperaturas ocurre 1o mismo. En Rusia en invierno soportan
temperaturas de hasta -40 grados y en Sevilla en verano hace unos 40
grados de calor. El punto medio seria el 0. Estos ejemplos nos sirven para
comprender todo lo que vamos a explicar a continuacion.

Los nUmeros naturales en este tema se nos quedan cortos. Por eso
vamos a trabajar con los nimeros enteros que poseen dos signos:
positivo (+) y negativo (-). Esto quiere decir que cada nUmero posee
uno exactamente igual en sentido opuesto. Por ejemplo:

Si vamos al banco e ingresamos 500 euros en nuestra
cartilla, nuestro saldo habrd aumentado 500 euros. Esto
es un numero positivo.

Si por el confrario tienen que cobrarse el seguro del
coche, nos cobrardn 500 euros. En nuestro saldo
aparecerd como  -500 euros. Esto es un numero
negativo. Si observamos, uno es el opuesto del ofro y en
medio se encontraria el 0,a la misma distancia de los
dos:

En los dos casos vemos que la cifra es igual, 500. A ese nUmero, si no
hacemos caso del signo, le llamaremos, VALOR ABSOLUTO. Y lo vamos a
expresar de la siguiente manera:

El valor absoluto de - 500 y + 500 = /500/

_______



2. 2C6mo se representan los nimeros enteros?

Los nUmeros se representan graficamente puestos en una linea recta,
poniendo en algun lugar el 0 (el origen de referencia). Cuando elegimos
el tipo de medida que vamos a situar (de 1 en 1, de 2 en 2, de 100 en
100), colocamos los positivos a la derecha y los negativos a la izquierda.
Lo mismo que hemos visto en el ejemplo de los 500 euros.

-500 -400 -300 -200 -100 O 100 200 300 400 500
< : >
|

5 -4 3 2 -1 0 1 2 3 4 5

< i >

Estaremos todos de acuerdo en que 1 es menor que 2. Del mismo modo
-1 es mayor que -2.

Ejemplo:
Elegimos como unidad de medida 10, asi obtendriamos la siguiente
escala:

-30, '20, -lo, OO, 1o, 20, 30.

En este caso estariamos midiendo temperatura, por lo tanto, el calor.
Hace mas calor con 2 grados que con 1. También hace menos calor
con -2 grados que con -1 grado. Esto lo expresamos de la siguiente
forma:

2 >1 y -2<-1.

RECUERDA QUE...
La boca del signo > < siempre
unta al nUmero mds grande.

———————

_______



-13 -27 7 1 0 -1

-87 3% -9 -5 -6 -12

Z1. Escribe 5 némeros que sean menores que -8 y otros 5 némeros mayores que -5.

Represéntalos gréficamente en una linea recta:
9

3. ¢(émo operamos con nimeros enteros?

Sumar, restar, multiplicar o dividir, no es muy diferente de hacerlo como
todos sabemos. Pero debemos conocer una serie reglas:

SUMA Y ReSta

mMismo signo.
Ejemplo: 5+2=7

signo del mayor.
Ejemplo: - 4 +6 =2

Cuando la suma o la resta tienen:
O Mismo signo: se suman sus valores absolutos y se deja el

O Diferente signo: se restan sus valores absolutos y se deja el

-3-2=-3+(-2)=-5

3-8=3+(-8)=5

=Cuando
es positivo:

no - delante de otro signo - hace que

‘ m en un signo positivo.

RECUERDA QUE ...
un nUmero no lleva ningun signo de

32=+32 698 = + 698

_______



3. Caleula:
a) (-5) + (-4) =
b6 - 4 =
c)8 -12=

d) 25 - (-15)=

4. Caleula:

a) (-24) — (-15 +3)=
b) 16 — (-3 -2)=

c) -52- (-12)=

d) 8 — (+12) =

e) (-6)-(6+5)=

25. Pitdgoras nacié en el afo 580 a.C. y Newton en el afo 1.643 d.C. Si se cree que

Pitdgoras murié a los 85 afos de edad dcuéntos ahos trascurrieron desde que murié

Pitdgoras hasta que nacié Newton?

MULTIPLICACION Y DIVISION

Cudndo la multiplicacién y la division tienen:
O Mismo signo: resultado positivo (+)

Ejemplo:
4 x5 =20
(-8) x (-2) =16
20+10=2
(-12)+(-4)=3
O Diferente signo: resultado negativo (-)
Ejemplo:
5% (-3)=-15
-4 %7 =-28
8+(-2)=-4
-l6+4=-4

4
!

e ———— -

+-+ =+
b= _
— ==+
— 4=
+++=+
++—=—
—+—=+
B

________________

e

——————

_______




RecueRDa Que ..
= El signo x es el mismo que - (multiplicacion).

= Cuando no se pone nada delante de un
paréntesis, se supone que ese numero estd
ltiplicando:

32 (8+16)=32- (24) =708

6. Calcula:

a)12-3= e) G- (-2)=
b) (-10) - (-10)= £) (-8) - (-5)=
c) 8- (-5) = g)6-3=

d) (-14) - 13= h) (-5) - (-6) =

2. En una civdad va bajando la temperatura durante la noche 1 grado cada hora.

Si en ese momento marca 0 grados:

a.- LQué temperatura marcaba hace horas?

b.- cQué temperatura marcaré dentro de 2 horas?

Z8. Realiza las siguientes divisiones:
a)15: (-3)=

b) (-18) : (-3)=

e) (-3): (-3)=

d) (-12) : 6=

———————

_______



PROPi€eDaD DiSTRiBuUTiIVaA:
Significa que si multiplicamos un numero por ofros dos que estdn
sumando o restando, este nUmero multiplicard a los dos niUmeros que se

suman o se restan:
3:(9-2)=3-9+3-(-2)=27+(-6)=27 —6=21

#9. Efectia las siguientes operaciones utilizando la propiedad distributiva:
a) (12+4)-7=
b)32- (8+16)=

c)(10-9)-5=

d)(c+9)-3=

10 <25

Recuerda: ! a
2

210=2:2-:2:2:2:2-:2-2-2-2=1.024

La potencia es una operacidon que nos indica cuantas veces esta
multiplicado un nimero por si mismo. Es la operacion contraria a la raiz
cuadrada. Esta misma operacion también se puede realizar con
nUumeros enteros (positivos y negativos). Veamos como:

(-200= (2) - (-2) - (2) (-2) - (2) - (2) - (-2) ~(-2) - (2) - (-2) =+1.024

Existe un fruco para saber el signo del resultado final:
- Si el exponente es par = positivo (+)
- Si el exponente es impar = negativo (-).

Observa:

(-25=(2) - (2) (2) (2) - (2)=-32 (-2 =(2) -(2) - [-2) [2) = +16

———————

_______




Z210. Calevla:

a) (-7)’=
b) -(5)’°=
c) (-3)°=
d) -(-2)*-
e) (-3)"=

f) (-12) 2=

Las potencias también se pueden multiplicar, dividir, sumar y restar.
Vamos a ver primero coémo se hace cuando la base de los dos nUmeros
es la misma.

MiSMA Base: podemos encontrar:

MULTIPLICACION: Se deja como base lo mismo y se suman los
exponentes. Ej: 34 -35=34+5= 37

DiVISION: Se deja como base el mismo nUmero y se restan los
exponentes. Ej: 36 :34=36-4= 32

DifeReNTe BaSe: podemos encontrar:

MULTIPLICACION: Se multiplican las dos bases y se deja igual el
exponente. Ej:25-35=(2 -3)5=65

También se puede hacer al revés: (2 -3)5=25- 35

DiViSiON: Se dividen las dos bases y se deja igual el exponente.
Ej: 85:25=(8:2)5=45

POTENCia D€ UNa POTEeNCia:

Se deja como base el mismo nUmero y como exponente la
multiplicacién de los dos exponentes.
((-22)4= (-2) 4= (-2)"2

——————

_______




RecCueRDa Que ..

Cualqguier nUmero elevado a 0 esigual a 1
i Umero elevado a 1 es ese mismo numero

Z11. Efectda:

o) 7= ) (4)=

b (5)"- (-s)' = B) (2 - (-2 =
c) (-3): (-3)' = )35 372

d) (-7 (-7)’ = )88 =

&) (27 -2'- Q) (-2 Y-

f) ((2)*)'= 1) 39°=

4. 2Qué operacién se realiza antes?

En la vida real se nos van a presentar todas estas operaciones
matematicas mezcladas, como por ejemplo en los inventarios de
grandes almacenes, en los ingresos, gastos... Es importante para esto
que conozcamos el orden que deben seguir las operaciones.

______________________________________

Las potencias: (25)
La multiplicacion y la division: (x) (:)
Las sumas y las restas: (+) (-)

N

________________________________________

———————

_______



Ejiemplo:
3+2-52=

Primero realizamos la potencia 52,
que nos da 25.

-3+2-52=-3+2-25=

Después la multiplicacion 25-2, que nos da 50.
-3+2-52=-3+2-25=-3+50=
Por dltimo la suma -3+50. El resultado seria 47.

3+2:52=-3+2-25=-3+50=47

ReCueRDa Que ..

Los paréntesis es lo primero que hemos de realizar,
teniendo en cuenta la prioridad de las operaciones.

Z12. Indica si son iguales, mayores o menores los siguientes némeros:

a)-7 -8 c) 0 5 e)-51 -3
b)Y -2 0 d) -6 -12 f) -3 1

Z213. Realiza las siguientes sumas y restas de ndmeros enteros:
a)S+4+(-9)-5+3+(-2) - (-4) =

BYo+2+1—-8—1+(-5)+(-2)-(-4) =

———————

_______



Z14.-Calcula las siguientes operaciones:

a) -15+7 — (-8) + (-9) =

b)12 + (-10) -5 — (-21) =

c)-(-8)+12+(-5) -3 =

d) -(-6) - (6+3) =

e)1-(-7+4) +(-2)=

f)-12-(-8+4-5) +(-1) =

215.- Calcula los siguientes cocientes:
a)15:(-3) = e) (-10+2):(-2) =
b) -3:3= d)-12:4=

Z16.- Realiza las siguientes operaciones:

a)-(-8-5(-9)):12=

b) (-4 - (-2) - 7): (-14) =

c)-(-2) -5 - (-12) : (-4) =

PR

[

9)-12 - (-4) =

h)2-(-3+1)=

i)-1-(-2)-3-(-5)=

3 -3 (-5+2) =

) -4 - (-3) - (-5) =

1)-2-3(-5)=

e)-30;(-7+10) =

£)-(-15): (-5) =

e)(-18):3- (-2) =

f) (-18): (3 (-2) )=

i}

R



17.- Ménica parte en ascensor desde la planfa cero de su edificio. El ascensor sube 5

plantas, después baja 3, sube 5, baja 8, sube 10, sube 5 y baja 6. &En qué planta est4?

18.- Juan debe 40 euros a un taller por la reparacién de su moto. Si abona 35 euros,
dcuvénto debe?

19.- En una estacién de esqui el termémetro marcaba 14° bajo cero a las 8 de la
mahana; al mediodia la temperatura habia subido 10 grados y a las 19.00 habia

bajado 5 grados respecto al mediodfa. dCuél erala temperatura a esa hora?

_______



[. ¢Qué son las fracciones?

2. Galculos aplicados:

3. é¢(émo calcvlar una fracaén equivalente? ¢Cémo
amplificar?

4. ¢Cémo se operan las fracciones?

5. ¢Cémo resolver problemas?

———————

_______



. 2Qué son las fracciones?

Una fraccion es la representacion de un reparto y la utilizamos
comunmente mds de lo que parece, por ejemplo: en el supermercado,
cuando compramos medio kilo de carne; cuando pedimos un tercio de
cerveza o cuando compramos un décimo de loteria en Navidad..., en
todos estos casos, utilizamos fracciones.

Los términos de la fraccion se llaman:

4 > NUMERADOR
2 -> DENOMINADOR

Las fracciones pueden tener diferentes significados y tener varias
aplicaciones, se pueden utilizar para:

REPARTIR

Si queremos repartir una tarta con 8 trozos entre 2
personas lo expresariamos de la siguiente manera 8/2.
Si realizamos la division nos daria que a cada persona
le corresponden 4 trozos.

FRACCIONAR O DIVIDIR

Imaginad que un pintor
coge una pared y pinta
una tercera parte (1/3),
esto quiere decir que ha
fomado la pared (que es
la unidad (1)) y la ha
dividido en fres partes, de

las que ha pintado una.
Ha pintado un tercio de pared.

REPRESENTAR UNA RELACION O RAZON

Se puede representar la relacion o “razdn"” que existe entre
dos cantfidades. Asi, por ejemplo, si para hacer un
determinado pastel necesitamos 6 huevos por cada kg de
harina, la relacidon existente entre la harina y los huevos se
expresaria de la siguiente forma: 1/6.

———————



2. Calculos aplicados: Regla de tres y porcentaies

1. Hallar las partes de un numero

En ocasiones nos podrdn preguntar como hallar una fraccién de un
numero. Veamos un ejemplo:

sCuadnto son las 2/3 partes de 600 euros?

Z Z 2400 1200
5 de 600 —»5 X 600 = 3 = 3 =400 euros

Multiplicamos el 2 por la cantfidad (600) y el resultado se divide entre 3.
El resultado es 400 euros.

2. Hallar el tanto por cien de un nUmero (porcentajes)

A veces, en algunos problemas nos pueden preguntar como hallar el
tanto por cien de un numero. Saber calcularlo puede sernos muy Ufil
sobre todo de cara a ir de compras. Veamos un ejemplo:

Nos hacen un descuento del 35% en un pantaldon de 20 euros, si
queremos saber cudnto nos descuentan debemos de calcular el 35%
de 20.

Calcular el 35% de 20 e

-El 35% es lo mismo que poner como proporcion 35/100

_ 35
35%‘1[:'[:'

-Ahora multiplicamos esta fraccion por el numero en este caso 20

35 35-20 700

100 %~ o0 " 100/

Asi mismo podemos decir que el 35% de 20 euros son 7 euros. Luego
sabemos que nos descuentan 7 euros.

Si queremos saber cudnto nos cuesta el pantaldn rebajado debemos
de restar a lo que valia el pantaldn (20 euros) lo que le descuentan (7
euros).

20-7=23 El pantaldn cuesta 23 euros

———————

_______



3. Regla de tres

La regla de tres la utilizaremos sobre todo para resolver problemas.
Principalmente aquellos en los que los datos mantienen una relacion
proporcional directa.

Se le llama regla de tres porque conocemos tfres de las valores del
problema y tenemos que hallar otro mds.

Para ver como se resuelven los problemas de regla de tres debemos ver
un ejemplo:

Si un verdulero vende 12kg de tomate a 36 euros, za qué
precio venderd 5 Kg de tomate?

Lo primero que hacemos es plantear el problema, teniendo en cuenta
el colocar los datos agrupados: en la derecha colocamos kg con kg y
en la izquierda colocamos euros con euros.

Si 12 Kg son 36 euros
5Kg serdn X euros

Luego tenemos que saber que la incognita siempre es igual a la
multiplicacion de los dos datos que quedan cruzados, divididos por el
otro dato que queda:

12Kg€ s _ 36 euros
5 Kg > X euros (pongo x porqué no conozco el
ndmero)
_5-36 180 _
T2 T2

Finalmente, realizamos las operaciones y el nUmero que nos da es la
incognita que buscdbamos: 15 euros.

A21.- Expresa con una fraccién la parte sombreada de cada ‘Figum:

... O L

———————



22.- Calevla:

Los 2/3 de 24> 25% de 45 >
Los5/6 de 82> 15% de 244>
Los 4/7 de 124> 20% de G450>

3.~ Cada uno de los 200 socios de un gimnasio paga 37 euros de abono trimestral. El
préximo trimestre el némero de socios se espera que aumente un 4 % y el abono se

incrementard un'S % ¢ Cudntos socios habrd? e Cudnto se recavdaré con los abonos?

#4.-Un fontanero ha realizado un trabajo. Por pagar al contado ha efectuado un
descuento de 5%, lo que supone una rebaja de 16 euros. &Cuél era el importe total
del trabajo? &Qué cantidad supone el IVA del 16% sobre el importe total del
frabajo?

25.-Un coche realiza un viaje y consume la sexta parte de la gasolina que lleva y al
final del trayecto todavia le quedan 25 litros en el depésito &Cudntos litros llevaba al

iniciar el recorrido?

———————

_______



3. ¢Cémo calcular una fraccaén equivalente? ¢Cémo

amphficar?

Dos fracciones son equivalentes cuando indican Ia misma proporcion, o
representan lo mismo.

Hacer fracciones equivalentes

Para obtener fracciones equivalentes debemos multiplicar tanto el
numerador como el denominador de la fraccion por el mismo numero, el
que queramos (2, 3, 4, 15,...). Asi de facil. Siempre que multipliguemos por
el mismo nUmero tanto el numerador cémo el denominador
obtendremos fracciones equivalentes. Por ejemplo:

X2 x3
L= 2= 2
4 8 12

Comprobar si dos fracciones son equivalentes

Para comprobar si dos fracciones son equivalentes debemos hacer una
multiplicacién cruzada:

1. Multiplicar el numerador de la 1° por el denominador de la 2°.

2. Multiplicar el denominador de la 1° por el numerador de la 2°.

3. Si los resultados del numerador y denominador son iguales, son
fracciones equivalentes.

Ejiemplo:

Comprueba si se cumple la igualdad y por lo tanto si son equivalentes:

et
4 8
Hemos multiplicado 1 x 8 y 4 x 2 (multiplicacién cruzada) y nos ha

dado el mismo resultado, por lo fanto; ambas fracciones son
equivalentes.

Simplificar fracciones

A veces resolver una operacion en la que el resultado es una fraccidn
podremos simplificar dicha fraccién. Esto quiere decir, que podremos
obtener fracciones mas sencillas.

______



Para hacerlo tan solo debemos dividir el numerador y el denominador
por el mismo numero, (que serd el maximo comun divisor (M.C.D.) de los
dos, recordar el tema 1). Veamos un ejemplo:

Para simplificoré hay que buscar un numero que pueda dividir al 6 y al

8. Si no sabemos buscarlo podemos hallar el M.C.D. de 6y 8:

6|2

3|3
!

6=2-3 M.C.D. (6y 8)=2
g=2° T

— N N
NN N
Il

Ya sabemos que tanto 6 como 8 pueden ser divididos por 2. Asi que
dividimos los dos numeros y asi conseguimos la fraccion equivalente.

6:2 3
8:2 4

A6.- Calcula tres fracciones equivalen‘l‘es a:

a) 4/6= b) 1/5= c) 1/10=

Z1.- Simplifica las siguientes fracciones:

a) 40 b)_145 c) 440
105 35 605

4. ¢Cémo se operan las fracciones?

SUMa Y ReSta

- CUANDO TieNeN €L MiISMO DEeNOMINADOR: dejamos el mismo
denominador y sumamos [0s numeradores.
Ejemplo:

2 1 2+1 3

———————

_______



- CUANDO TieNeN DiSTINTO DENOMINADOR:

1. Hallar el m.c.m. de los denominadores.
2. Ponemos el m.c.m como nuevo denominador.
3. Calculamos el nuevo numerador.

Ejemplo:

| b
+
~O| O~

1ER PASO: Hallar el minimo comun multiplo (m.c.m) de los
denominadores:

3 3 9 3 I/ """""""""""""""""""""" ~
1 3| 3 : m.c.m.=32x1=9

1 El Nuevo Denominador
3=3x1 9 =32

200 PASO: Ponemos el m.c.m (9) como denominador:

+ +

| 2
0| O

S0 | o
0| e

3ER PASO: Calculamos el nuevo Numerador:

Para ello haremos la operacion siguiente:

Denominador Nuevo

Numerador Nuevo = , —— X Numerador Viejo
DenominadorViejo
2 6 7 7 2 6 6 6 12
3 9 39 9 9 9

———————

_______

| S —



#8.- Calcula las fracciones equivalenfes de estas, y que a la vez sea el mismo

denominador de todas:

a) 1/3,2/5,4/7 b) 3/8,2/5,1/4

b)1/2,3/4,100/7 d)1/2,2/3,5/6

#9.- Efectia en cada caso las operaciones indicadas:

a)1/5+3%/5= b)2/3-1/4+3/16 =
c)4/7+1/7-3/7= d)1/2-7/15 - 3/16=
e)2/3+3/5+1/7= f)2/3-1/6=

Z 10.- Escribe tres fracciones equivalentes a cada una de ellas:

2/3

4/5

———————

_______



MULTIPLICACION Y DIVISION DE FRACCIONE

Para multiplicar fracciones solo tenemos que multiplicar el humerador
por el numerador vy el denominador por el denominador. Multiplicamos
en linea. Eiemplo:

2 5_2x5_10
4 3 4x3 12

Y para dividir es también muy sencillo. Debemos multiplicar los productos
cruzados de las fracciones. Multiplicamos en cruz. Ejemplo:

2 5 _2x3_ 6
4° 3 4x5 20

Ademads también pueden aparecer fracciones en las que el numerador
como el denominador aparezcan fracciones. Entonces deberemos
solucionar primero la fraccidon del numerador y después la fraccidon del
denominador, de manera que poco a poco quedard una fraccidon
simple. Vamos a ver un ejemplo:

(1-2/3):3/5 (3/3 -2/3): 3/5 1/3:3/5 (1x5)/(3x3)  5/9

(2/3+4/5) -1/ 2 (10/15+12/15) -1/2 22/15-1/2  (22-1)/(15-2)  22/30

5-30 150 25

9.22 198 33

RECUERDA QUE ...

En las operaciones se realiza siempre primero lo de
dentro del paréntesis

———————

_______



= Es sencillo. Solucionamos por un lado el numerador y por ofro el
denominador, y vamos operando vy simplificdndolo hasta que sdlo nos
queda una sola fraccion.

A11.- Efectéa las operaciones combinadas:

a) 1/4:(3/5:2/3) =

b) (1/2:3/4) : (1/% : 2/3) =
c)2/3:(4/5:7/3) =

d)2/4 +3/2—(2/5+1/4) =

e) (2/3 +5/6-1/12) : (3/4+2/3) =

£)1/3-3/5-2/3=

A212.- Soluciona las siguientes fracciones y Simplifica los resultados:

(+3)
-3

g
~r
|u~||l-
I
[
|

bl | e
Py |

———————
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POTENCiIa

Cuando una fraccion estd elevada a una potencia, el resultado se
opera como lo hemos hecho hasta ahora. Recordad que, en este caso,
se eleva tanto el numerador como el denominador al exponente.

Ejemplo:

2.2 _2:2_4
3/ 32 3-3 9

Las potencias también pueden estar elevados a numeros enteros (es
decir, a niUmeros positivos y/o negativos). Vemos un ejemplo:

. 7°
72 = Esta expresion sale de ”':”::>; =7%.7%=7" =7

3 - -
72 =Esta expresion sale de ”D'::>% =7%-7°=7%°%=7=2

, . 777 =1 =72
3 1] 1 | E— —
Si desarrollamos la expresmnﬁ 77777 72 J

Z13.-Escribe de distintas formas las siguientes expresiones:

a) 2! b) 100 *
c) 0,017 d) (1/4)
f) ((0,01) %)~ g)((1/3) %) ?

Z14.-Calevla las siguientes potencias:
a) (3/7)¢: (3/7)° =

b) (1/3)* - (1/3)*: (1/3)* =

e) (-2/3) " (-2/3)° =

d) (-3) . ( -1/3)’ =

———————

_______



COMPARACION DE FRACCIONE

Diremos que una fraccidon es mayor (>) que ofra cuando su
diferencia o resta sea positiva. Por lo tanto, cuando la
diferencia nos dé un numero negativo diremos que la
fraccion es menor (<).

Ejiemplo:

213 >1/4= 2/3 es mayor que 1/4 porque si las restamos 2/3 - 1/4 =8/12 -
3/12=5/12, y el resultado es un nUmero positivo.

1/7 < 2/5= 1/7 es menor que 2/5 porque al restarlas 1/7 — 2/5 = 5/35 —
14/35 =-9/35 y el resultado es un nUmero negativo.

Z15.- Compara los siguientes pares de fracciones e indica cuél es la mayor:
a) 1/6y5/8
b) 3/4y /2
e) 2/5y1/5
d) 1/6y 6/3

Z#16.- Ordena de menor a mayor las siguientes fracciones: 6/4,2/5,5/6, -1/5

———————
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NUMEROS DecCiMalLe

Al realizar una fraccién (es decir, al hacer una divisién)

s . .7 ~N
podemos obtener un numero entero (ej. 4/2=2) o tambiéen
un numero decimal (ej. 4/3=1.33). Cuando el resultado sea
un nuUmero decimal podemos enconfrar:

Decimal exacto = Es un numero decimal finito (que tiene
fin).
Ejemplo: 2/5=0.4

Decimal periddico 2 Es un numero decimal infinito (que no tiene fin) y en

el que, en algunas ocasiones, se repiten las cifras. Ejemplo: 35/11=
3,181818...

RECUERDA QUE...
Fijate en el gorrito:
1,5 = 1,555555... 248,38 = 248,38383838...

orrito se le llama “periodo” e indica que ese
se repetird hasta el infinito.

5. ¢Cémo resolver problemas?

La primera vez que leemos el enunciado de un
problema nos puede parecer una mezcla engorrosa de
numeros, relaciones, preguntas, unidades... Si leemos
despacio y entendemos el problema nos resultard
mucho mas facil encontrar la solucion.

El primer paso para solucionar un problema es comprenderlo, y para eso
hay que leer despacio el problema vy si es necesario leerlo 2 y 3 veces.
Después, debemos subrayar lo mds importante y entender lo que nos
dice. Esto nos ayudard a establecer qué es lo que nos piden y coémo
organizar los datos que tenemos, algo también muy importante.

Es fundamental saber bien que es lo que nos piden, y apuntarlo en un
apartado de datos de manera adecuada. Un problema bien
organizado es casi un problema resuelto.

Una vez obtenido el resultado es fundamental comprobar que la
solucion es correcta.

———————
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Los pasos a seguir en la resolucion de problemas son:

1.

Leer el enunciado al menos dos veces

Después de leer el enunciado, es importante que seas capaz
de contfestar todas estas preguntas:

sDe qué trata el problema?

2Cudl es la incognita del problema? 3Qué es lo que fe
piden averiguare

2Cudles son los datos del problema?

sHas realizado algun problema igual o parecido? Si es asi
recuerda como lo resolviste.

Subrayar los datos y lo que nos piden
Apuntar los datos y lo que nos piden en un apartado
Crear un plan y ejecutarlo

Si puedes realiza una estimacion mental del resultado.

Si es posible, realiza un dibujo o esquema que te ayude a
visualizar el proceso de resolucion.

EfectUa las operaciones que requieras para hallar la
solucion. Los cdlculos se deben realizar en el orden correcto.
Escribe la solucion de una manera clara y ordenada.
Siempre que la solucidn sea una cantidad numérica, debe ir
acompanada de las unidades de medida correspondientes.

Comprobar los datos

Verifica que el resultado cumple con lo que te piden en el
enunciado.

Contrasta el resultado obtenido con la estimacion mental
que has realizado anteriormente.

Reflexiona si la solucidon es logica segun el enunciado del
problema.

Repasa el método que has empleado para hallar la
solucion.

~ - -

______
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17.- Si una barra de un metro de longitud pesa 2/5 Kg dcudnto pesaré una barra de
3/4 m?

#18.- Se reparte un terreno de 350 Hectdreas entre tres personas. A la primera le
corresponde 2/7 del total, a la sequnda la cuarta parte de lo que queda y a la tercera

el resto é_qué cantidad de terreno recibe cada uno?

219.- En unas compras nos hacen el 20% de descuvento y nos cargan un 6% de IVA.

Comprueba que es indiferente aplicar primero el descuento y a continuacién el IVA,

ve aplicar primero el impuesto y luego el descuento.
’ q P P P y'veg

———————
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2120.- Al pagar una factura nos han hecho un descuento del 15% de su importe total

y la misma ha quedado reducida a 127,5 euros &Cuél era el importe inicial de la
factura?

A21.- Un trayecto de 215 Km lo recorre un coche en 2 horas y otro en 3/2 de hora. En

una hora, é.qué venta)a saca el sequndo coche al primero?

A2121.- Un grifo llena un estanque en 20 horas y otro en 12 horas. Se abre el primer
grifo y se echa agua durante una hora. A continuacién se abren los dos a la vez

durante tres horas y se cierran AQué fraccién del estanque queda por llenar?

———————

_______
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tEL LENGUAJE

ALGEBRAICO:
ECUACIONES Y
SISTEMAS DE

ECUACIONES

[. ¢Qué es el lenquaje algebraico?

3. 2Qué son los sistemas de ecuaciones?
4. Resolviendo problemas

———————
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1. éQUE €5 el LeNGuaJe aLGEeBRaiCo?

Los nUmeros representan cantidades conocidas
como nuestra edad, la estatura y el peso que
tenemos, etc. Cuando lo que queremos decir se
puede expresar en numeros porgue sabemos
todos los datos, se le llama lenguaje aritmético.
Por ejemplo: si vamos a comprar 2 entradas al
baloncesto y sabemos que las entradas valen 3
euros, en lenguagje aritmético diriamos que nos
va a costar: 2 entradas - 3 euros = 6 euros.

Cuando no conocemos el valor de un nUmero y necesitamos lefras para
expresarlo se le llama lenguaje algebraico. Asi que cuando nos
referimos a algo que no sabemos cudl es su valor podemos ponerle una
letra. Por ejemplo, si vamos dos personas al cine y no sabemos cudnto
cuesta la entfrada, lo que vale la enfrada es x. Podemos decir entonces
que suponiendo que invitemos nosotros, la entrada nos costard 2 x (dos
veces el valor de la entrada (x)).

Asi pues, el lenguaje algebraico estd formado por:
1. NUmeros.
2. Letfras que representan nimeros.
3. Los simbolos de las operaciones Yy sus
relaciones.

Se le llama expresion algebraica a las expresiones
formadas por nUmeros, letras y signos de las
operaciones que hay que realizar, como por ejemplo
2x+1.

Para hacer los siguientes ejercicios ten en cuenta que cuando no sabemos el valor de
vn ndmero lo llamaremos X

Z1.-Traduce a lengua)e algebraico las siguientes frases:

1°. La mitad de un némero =

2°. Eldoble de un némero =

3°. El cubo de un némero mds ocho =

4°. El doble de un némero menos su mitad =

5°. El triple de un némero mds cuatro =

6°. La mitad del cubo de un némero

7°. El triple del cvadrado de un némero =

8°. La mitad de un néGmero menos el friple de ese numero =

_______



A22.- Escribe en lenguaje algebmico las s‘iguien‘l’es informaciones relativas a la base

ya la altura de un recféngulo (bas‘e=b; aH‘ura=h):

1°. labase es doble que la altura =
2°. La base excede en cinco unidades a la altura =

3°. La altura es dos quintos de la base =

Z3.- La superficie (4rea) de una alfombra rectangular de x metros de largo e y
metros de ancho, se calcula mediante la férmula = S =x - y (largo x ancho). Halla la
s‘uperficie de las alfombras de vna casa sabiendo que miden (recuerda que la
superficie se mide en metros cvadrados m?):

a) La del salén, S metros de largo y 4 de ancho.

b) La del comedor, 3 metros de largo y 2 de ancho.

c) La del dormitorio, 1 metro de largo por 0,6 de ancho.

d) Si cada vez que las limpio necesito un bote de producto para 10m?* dcudntos botes

debo COMPI’OF?

Cada expresion algebraica tiene alguna letra, a la que se le llama
variable. En el ejemplo de 2 x + 1 seria x la Unica variable.

Cuando las expresiones algebraicas forman una ley matemdtica se le
llama férmula. Un ejemplo puede ser el drea del cuadrado A = x?

Para calcular el valor numérico de una expresion algebraica debemos
sustituir las letras de la expresidon, por su valor numérico.

En el ejemplo anterior del drea del cuadrado: si sabemos que el lado (x)
mide 4 cm, si lo sustituimos, quedaria de la siguiente forma:

A =x2
A =42
A=4-4
A=16cm?

_______



Y.~ Caleula el valor numérico de las siguienfes expresiones para el valor de la

variable que se indica(x):
a)3:(x+2) - 2=

para x = -

parax=1

para x = 3/

b)3x+2y=
parax=1;y=0

c) Z(x—'y)7'=

parax=-3;y=

A la hora de operar expresiones algebraicas tenemos que tener en
cuenta esta serie de normas:

SUMA Y REST#

Sélo podemos sumar aguellos términos que sean semejantes, es decir,
sumamos letras con letras.

3X+2x=5x% 7y — 3y = 4y

——————
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MULTIPLICACION Y DIVISION

1. Si las variables son iguales (son de la misma lefra): Pueden estar
elevadas a diferentes nUmeros. Enfonces multiplicamos o dividimos
los numeros y multiplicamos o dividimos las variables aplicando las
reglas de la multiplicacion y/o division de potencias de la misma

base:
3-5-52=3:-258 2X - X = 2X%2 2Xx - 3x2=6x3
84:82 = 82 b6xé: x2= 6x3 16 xX10 :2x5 = 8x2
2. Si las variables son diferentes (letras diferentes): Entonces

multiplicamos o dividimos los nUmeros, y las variables las dejamos en
forma de multiplicacion:
2X - 3y = bxy 10x : 2y = 5xy

RECUERDA QUE ...

Para multiplicar potencias de la misma base se
suman los exponentes.

dividir potencias de la misma base se restan los

exponentes.

CUBDRADO DE SuMas Y ReSTas aL CuaDRaDQ

En ocasiones nos podemos encontrar estas expresiones (a+b)? y (a-b)>.
Esto no lo realizariamos elevando cada incodgnita al cuadrado, sino que
hay que conocer estas formulas:

1. (a+b)? = a%+ b? +2ab

El cuadrado de la suma de dos incognitas es igual al cuadrado del
primero, mas el cuadrado del segundo, mdas el doble del primero por el
segundo.

2. (a-b)? = a%+ b? -2ab

El cuadrado de la resta de dos incognitas es igual al cuadrado del
primero, mas el cuadrado del segundo, menos el doble del primero por
el segundo.

Z#5.- Reduce los términos seme)antes de las siguientes expresiones.

(x+y)2=

(x-y) 2=

———————

_______



2. éQUE ES UNA €CUaCiON?

Llamamos ecuaciones a las igualdades que solo son ciertas para
algunos valores de las variables (o letras). En este caso, a las variables se
llaman incégnitas. Los nUmeros se denominan términos.

@ +3-® -@- 19 =>Ecuacion

S A
H[mC@gmﬁa T@rrm ino independiente

Hay una serie de normas muy sencillas que has de conocer para realizar
ecuaciones:

S
\oih
i

1. Todo lo que estd sumando pasa al otro lado de la igualdad

restando.
a+b+5 =8
a+pb=8-5
a=8-5-b
2. Todo lo que estd restando pasa al otro lado de la igualdad
sumando.
X-7-5=3
X-7=3+5
X=3+5+7
X=15
3. Todo lo que estd multiplicando pasa al ofro lado de la igualdad
dividiendo.
Sx=15
x=15/5
X=3

4. Todo lo que estd dividiendo pasa al ofro lado de la igualdad
multiplicando.

X2/2=2

xX2=2 -2

———————

_______



E cuaciones de pnmer qrado

Las ecuaciones se denominan de primer grado cuando la incognita (x)
no estd elevada a nada (o lo que es o mismo, el maximo exponente es
1, de ahilo de primer grado).
Por ejemplo:

3x-2=5x+8

Estas son las reglas o pasos para resolver una ecuacion de primer grado:
1. Se resuelven los paréntesis y se quitan.

2. Se agrupan los términos con x a un lado y los que no lleven x al ofro.
3. Se opera cada parte de la ecuacion.

4. Se despeja la x.

—————
- ~

Vamos a resolver un ejemplo: 3x=2 (x+1)=5-4x p A
/  Recuerda LA LEY

! 1

! DE LOS SIGNOS .

1. Sihay paréntesis se resuelven primero los paréntesis: \ estudiada g
3x—-2x-2=5-4x \\ en el tema 2 //
iiijHay que tener cuidado al multiplicar los signos!!!! R .

2. Se agrupan los términos con x a la izquierda y los que no a la
derecha, de manera que cuando pasen de un lado a otro, siempre
cambiardn al signo contrario (de sumar a restar y de restar a sumar).

3X=2x=5+2-4x
Hemos pasado a la derecha el -2 y al pasarlo le hemos cambiado el signo.

3X=2X+4x=5+2
También hemos pasado a la izquierda el — 4 x, y al pasarlo también le hemos cambiado el
signo.

3. Se opera en cada parte de la ecuacion:
Sx=7

4. Se despeja laincognita.
x=7/5

Lo que esta multiplicando a la izquierda pasa a la derecha dividiendo.
En este caso el 5 que multiplica a la x, pasa a la derecha de la ecuacion dividiendo a 7.

iiii Ya tenemos la x despejada!!!!

_______



Z6.- Usando los criterios anteriores, resuvelve las siguientes ecuacionesy comprueba

el resultado.

a)z+2=1 b)2a—-5=3

c)b—(2/4) =4 d)2a+1=3%3a-2

Z17-.Resvelve las siguientes ecuaciones de primer grado:

a)d(x+4)=5(x—4)+1

b) 5 = 15
X+5 X+7

——————

_______



e)2(x-3) =1-(x+4)

d)3(x-2) -2:(x-3)=1-2x

e)5x—(1-2x)=0

f)sx—(2-3)=5-(1—4x)

——————

_______



€ cuaciones de sequndo qrado

Las ecuaciones se denominan de segundo grado cuando la incognita
(x) estd elevada al cuadrado (o lo que es lo mismo, el mdximo
exponente es 2, de ahi lo de segundo grado).

La forma general de una ecuacion de segundo grado es:

ax2+bx+c=0

Donde a representa el coeficiente cuadratico (nUmero que va delante
de x2, b representa al coeficiente lineal (hUmero que va delante de x) y
c representa el término independiente (nUmero que no tiene ninguna
incognita detras).
Para resolver una ecuacion de segundo grado se debe de ufilizar la
siguiente formula:

De esta formula saldrdan 2 soluciones que llamaremos xi y x2

Veamos ahora un ejemplo: =2 + 3x2 = = 5x

1. Primero debemos ordenar la ecuacion para que tenga la forma
general, para ello utilizaremos las mismas normas que en las
ecuaciones de primer grado( lo que estd restando pasa sumando):

3x2+5x-2=0

2. Ahora ya podemos aplicar la férmula de la ecuacion de segundo
grado para ello debemos fijarnos en el llamado coeficiente
cuadrdtico (a = 3), en el coeficiente lineal (b=5) y en el término
independiente (c=-2).

Una vez idenfificados los numeros sustituimos los valores en la formula:

-5% Jsz- 4-3-(-2)
e 23

3. Ahora realizamos las operaciones para resolver la ecuacion teniendo
en cuenta que obtendremos dos resultados.

_ -51J52-4-3-[-2] =-5t,f25-4-(-a] _ -5tﬂ5+24=

= 23 23 5
_-5%:49 -5%7
-2E
66 !

_______



4. Ahora debido al simbolo * surgen dos posibilidades de solucion.

-5+7
6

| =

X =

_ -5%7 _ /
& \
5.7 -12_

Xp= = =2

o | b

A#8-.Calcula las siguientes ecuaciones de segundo 9rado:

a)x2=x+6

b) 6 —5x = —x*

3 iQUE SON LOS SiSTemMas De eCcuacCioNes?

Son ecuaciones que poseen dos incognitas, normalmente una llamada
x y otra llamada y. Se coloca una expresidon encima de la ofra:

2x+3y=7}
4x-5y=3

Su resolucion es muy fdcil. Existen 3 métodos para resolverlo
y ofro método grdfico. Recomendamos aprender el
método de sustitucion.

——————
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1. METODO DE SUSTITUCION

1. Despejamos una incognita en una de las ecuaciones.

2. Sustituimos la expresion de esta incognita en la otra ecuacion,
obteniendo una ecuacidén con una sola incoégnita.

3. Resolvemos la ecuacion.

4. Sustituimos el valor obtenido en la ecuacion en la que aparecia la
incognita despejada.

5. Los dos valores obtenidos constituyen la solucion del sistema de
ecuaciones.

{Sx-4y=-6
2x +4y =16

1. Despejamos una de las incégnitas en una de las dos ecuaciones.
Elegimos la incognita que tenga el coeficiente mas bajo.

16 - dy

2x=16-4y — x= .

——> x=8-2y

2. Sustituimos en la otra ecuacion la variable x, por el valor anterior:
3x-4y=-6 ——> 3(8-2y)-4y=-6
3. Resolvemos la ecuacion obtenida:
24 -6y -dy=-6 —> 24 -10y=-6 — -10y =-30
y=3

4. Sustituimos el valor obtenido en la variable despejada.

x=8-2-3 —> x=8-6 —>x=2
5. Solucion Y aHORA Ya saBeYM&SY?L
x=2 y=3 vaLORDeLa:Los
COMPRUEBALOY:
____________________________________________________ :::(ié'::\:“""““"""“"“"“"“"“"""“""““"“
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2. METODO DE IGUALACION

1. Se despeja la misma incégnita en ambas ecuaciones.

2. Se igualan las expresiones, con lo que obtenemos una ecuacién con
una incognita.

3. Se resuelve la ecuacion.

4. El valor obtenido se sustituye en cualquiera de las dos expresiones en
las que aparecia despejada la otra incognita.

5. Los dos valores obtenidos constituyen la solucidon del sistema.

{3x -dy=-4
2x +4y =16
1. Despejamos, por ejemplo, la incégnita x de la primera y segunda
ecuacion:
3x=-6+8y —— x="‘;4‘"
2x=16-4y —————> x= "':"'

2 . Igualamos ambas expresiones:

-16+4y 16 +4y
3 2

3. Resolvemos la ecuacion:
2(-&+4y]=3(1&-4y] — -12+8y=48-12y
By +12y=48+12 —— 20y =60——> y=3

4. Sustituimos el valor de y, en una de las dos expresiones en las que
tenemos despejada la x:

4-4-3 -4+ 12
X= 3 — X = ; — x=2
5. Solucioén:
x=2 y=3
9 !

_______



3. METODO DE REDUCCION

1. Se preparan las dos ecuaciones, multiplicadndolas por los nuUmeros que
convenga.

2. Larestamos, y desaparece una de las incognitas.
3. Se resuelve la ecuacion resultante.

4. El valor obtenido se sustituye en una de las ecuaciones iniciales y se
resuelve.

5. Los dos valores obtenidos constituyen la solucidon del sistema.

{3}(-4‘f=-6
2x +4y =16

1. En esta ecuacion lo mds facil es suprimir la y, de este modo no
tendriamos que preparar las ecuaciones; pero vamos a optar por

suprimir la x, para que veamos mejor el proceso.

3x-4y=-6 x2 » 6X-8y=-12

2x+4y =16 x(-3) p -b6xX-12y=-48

2. y 3. Restamos y resolvemos la ecuacion:

—4x-8y=-12
—bx-12y = - 48

20y=-60 ——> y=2 —— y=3

4. Sustituimos el valor de y en la segunda ecuacion inicial.

2x+4-3=16 > 2x+12=164
2x=4 > x=2
5. Solucion:
x=12 xX=
70 !

_______



Z9-.Resvelve los s‘iguienfes sistemas de ecvaciones:

a) 3x—y=-5}
x+y/2= 0]

b) —3x —y= (/53
4x + Ty =—30

——————
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Los sistemas de ecuaciones también se pueden REPRESENTAR
GRAFICAMENTE y con ello solucionar el sistema de ecuaciones.

Es conveniente que sigas estos pasos:

1. Despeja las incognitas y de las dos ecuaciones.

2. Construimos una tabla de valores con dos columnas (una para cada
ecuacion). Bastard con calcular dos valores de x (uno positivo y otro

negativo) para cada ecuacion.

3. Representamos esas coordenadas (los valores de x) en una gréficay
trazamos las rectas de cada ecuacién en el eje cartesiano.

4. El valor que tiene el punto donde se cortan las dos rectas es la
solucion del sistema de ecuaciones.

Vamos a resolver un sistema de ecuaciones, por ejemplo, este que cayd
en el examen de pruebas libres de junio de 2005:

y=2x+5}
y=5x+2
1°. Despejamos la y de las dos ecuaciones:
y=2x+5 y=5x+2
2°) Construimos la tabla de valores para la x en las 2 ecuaciones,

despejdndola con un valor positivo y ofro negativo (por ejemplo x=2; x=-
2).

y=2x+5 y=5x+2
X=2 9 12
X=-2 1 -8

Lo que hemos hecho es sustituir el valor de las x en la ecuacidn de lay y
ponemos el resultado en la tabla.

3°) Representamos esas coordenadas en una grdfica y trazamos las
rectas de cada ecuaciéon en el eje cartesiano (donde la x siempre
estard en el_eje horizontal y la y en el vertical).

_______




En la primera recta, para x = 2; y = 9, asi que trazamos el punto en esas
coordenadas. Lo mismo hacemos para x = -2; y = 1. Cuando tengamos
los dos puntos podemos trazar la recta. De la misma forma tfrazaremos la
segunda recta.

4

12
11
10

OO~ | N |

~N -

112 3 4/5 6/ 7|8 91011

4°) Las coordenadas del punto de corte entre las dos rectas son la
solucion el sistema.

< X
nnu
N -

Podemos comprobarlo resolviendo la ecuacion con uno de los métodos
que ya conocemos.

_______



#10-.Calcula el punto de corte de las rectas (olo que es lo mismo, hallar x e y)

y=-2x+5
y=-x+4

4. RESOLVieNDO PROBLEMAS

A lo largo del tema hemos aprendido a resolver ecuaciones y sistemas
de ecuaciones, ahora le enconfraremos la utilidad prdctica aplicando
estos conocimientos a la resolucion de problemas. Al inicio del tema
comentamos que cuando no sepamos el valor de un nUmero le
lamaremos x o y. Tendremos en cuenta esto a la hora de resolver
problemas.

RECUERDA QUE...

Los pasos a seguir en la resoluci
problemas son:
1. Leer el enunciado al menos dos
veces
2. Subrayar los datos y lo que nos piden
3. Apuntar los datos y lo que nos piden
en un apartado
rear un plan y ejecutarlo

robar los datos

_______



Z11. Si al doble de un ndmero le sumamos 10, el resultado es el mismo que si

restamos el némero a 43 dde qué nmero se trata?

#11.-La edad de Sara es el triple que la de su hija. Dentro de 14 afos serd el doble.
2Qué edades tienen Sara y su hija?

13.- En un corral hay conejos y gallinas. Si contamos las cabezas hay 30, si contamos

las patas hay 84. &Cudntos conejos y cuéntas gallinas hay?

_______



Z14. Una editorial ha publicado la Gltima novela ganadora de un certamen literario.
1/3 de los libros se han regalado como politica de promocién, 2/5 se han vendido en
las librerfas y todavia quedan 300 ejemplares en el almacén. &Cudntos libros hizo la
editorial?

P 331

&

215.-En una oposicién que consta de un test, una persona contesta 45 preguntas y
obtiene 183 puntos. Por cada pregunta bien contestada dan 5 puntos y por cada una
mal contestada quitan 2 puntos. Cudntas contesto bien y cuéntas mal?

16.- Compramos una camisa y unos pantalones por los que tendriamos que pagar 110
euros. Nos descuentan un 20 % en la camisa y un 10% en los pantalones y nos cobran

93 euros. 2Cudnto costaba la camisa y cudnto los pantalones?

_______



MEDIDAS DE
LONGITUD,
SUPERFICIE y
VOLUMEN

[. ¢Qué es un poligono?

2. ¢Qué son medidas de longqitud, superficie y volumen?
3. ¢Cémo cambiar las umdades de medida?

4.2Cémo hallar el perimetro?

5. ¢Cémo hallar el drea?

CUADRADO, RECTANGULO, PARALELOGRAMO,TRIANGULO
POLIGONOS REGULARES, POLIGONO

———————

_______



l. 2Qué es un poligono?

Lliamaremos poligono a la porcidon de plano limitada por una linea

poligonal cerrada.
Los poligonos pueden clasificarse atendiendo a su nUmero de

lados:

! Tridngulos= 3 lados Hexdgonos= 6 lados
~ Cuadrilateros= 4 lados Decdagonos= 10 lados
 Pentdgonos=>  5lados Dodecégono= 12 lados

Los elementos de un poligono son:

eLado: cada una de las lineas que definen al poligono.

e Vértice: es el punto comiUn de dos lados, donde se forman los
} angulos.

«Diagonal: es el segmento de recta que une dos vértices.

En los poligonos regulares (con los lados iguales) tenemos ademds:
e Centro: es el punto interior del poligono que estd a la misma distancia

de todos los vértices.
* Apotema: Segmento de recta perpendicular al lado y que pasa por el
centro. Es como si fuese el radio de un poligono. Siempre va hacia el

centro del lado y nunca hacia la esquina.

Vértice

Diagonal
Lado
RIANGULOS

El fridngulo es un poligono de tres lados. Se puede clasificar segun sus
lados:

Apotema

e Equilatero = tiene los 3 lados y adngulos iguales.
e Isésceles = tiene 2 lados y dngulos iguales y 1desigual.
e Escaleno = los 3 lados y dngulos son desiguales

N AN

EQUILATERO ISOSCELES ESCALENO

_______



ANGULO: TEOREMa De PiTaGORaS

Un tridngulo rectangulo estd formado por tres lados, de los cuales uno es
mas largo que los ofros 2. Uno de los angulos mide 90°, o lo que es lo
mismo, es recto. El lado opuesto al dngulo recto se llama hipotenusa, los
otros dos lados son los catetos.

~

-,

A2 Env

Cateto Hipotenusa
menor

Cateto mayor

En los tridngulos rectdngulos siempre podemos aplicar la siguiente
férmula conocida como el Teorema de Pitdgoras:

Hipotenusa 2 = Cateto Mayor 2 + cateto menor 2
h®= Cy +cp2

________________________________________________

e

Z1. En un tridngulo recténgulo conocemos la hipotenusa que es 5 y uno de los

catetos que es 't cm. d.Cuénto vale el otro cateto?

n tridngulo isésceles, los lados iquales miden 10 em y el tercer lado mide 12.

Determina la altura del tridngulo.

_______



#3. Las diagonales de un rombo miden 12 cm y 16 cm respectivamente dCudnto
mide su lado?

CUADRILATERO

Son los poligonos determinados por cuatro lados. Pueden ser:

PARALELOGRAMOS

Tienen los lados paralelos.
- Sus lados opuestos son iguales.
- Sus dngulos opuestos son iguales.
- Las diagonales se cortan en el punto medio.
Cuadrado:
- Los cuatro lados son iguales.
. - Sus angulos son de 90°.
- Las diagonales son iguales y perpendiculares.
Rectdangulo:
- Loslados son iguales dos a dos.
- Sus angulos miden 90°.

- Las diagonales son iguales.
Rombo:
- Los cuatro lados iguales y los dngulos iguales dos a

dos.
- Diagonales perpendiculares.

- Cada diagonal es una bisectriz del dngulo que toca.
Romboide:

- Sus dngulos vy sus lados son iguales dos a dos.

TRaPeCiO:

- Tienen dos lados paralelos y dos lados mds que no son

paralelos.
- Labase es una de las partes paralelas.
- La altura es la distancia entre ellas.

———————

_______



2. 2Qué son medidas de lonqitud, superficie y volumen?

Cuando tenemos que medir lo largas o cortas que son las cosas,
utiizamos las medidas de longitud (mm, cm, dm, m, Dam, Hm, Km...).
Son medidas de una sola dimension (largo) y se expresan elevadas a 1,
aunqgue el exponente no se suele poner. cm =cm!

Para medir superficies (dreas) utilizamos estas mismas medidas de
longitud, pero como ahora medimos dos dimensiones (largo x ancho) se
expresan elevadas al cuadrado: mm2, cm2, dm?2, m2, Dam?2, Hm2, Kmz2...
Para poder medir superficies aprenderemos a hallar las dreas.

En cuanto a las unidades de volumen gastamos las mismas medidas
pero teniendo en cuenta que aqui se miden fres dimensiones (largo x
ancho x alto), por lo que se expresardn elevadas al cubo: mms3, cm3,
dm3, ms...

Para confrolar el fema de capacidades es
importante saber que: 1 dms3 =1 litro

Esta informacion junto con reglas de tres, nos ayudard
a calcular las capacidades de las figuras.

3. ¢Cémo cambiar las unidades de medida?

Km ABREVIATURAS

Hm

Km = kildmetros

Hm = Hectdmetros
Dam = Decdmetros
m = meftros

dm = decimetros

cm = centimetros
X ] O mm = milimetros

Cada vez que bajamos un escaldon multiplicamos por 10 y cada vez que
subimos un escaldén, dividimos por 10. Para pasar de Km a m, bagjo 3
escalones, por lo que multiplico por 1000 (o anado tres ceros), asi Tkm
son 1000m.

mm

_______



4. ¢Cémo hallar el perimetro?

El perimetro es la suma de los lados de cualquier poligono o figura. Para
hallar el perimetro de cualquier poligono sélo hay que sumar todos sus
lados.

Aungue para hallar el perimetro de la circunferencia debemos hacer
algo diferente. Si nos imaginamos una rueda dando una vuelta
completa, estamos viendo que la longitud de dicha vuelta es el
perimetro de la circunferencia de la rueda, es decir; el perimetro de la
circunferencia es su longitud.

Radio

Perimetro

Didmetro

Cualqguier rueda, al dar una vuelta completa recorre un camino de una
determinada longitud. Si dividimos dicha longitud por el didmetro de la
rueda, siempre obtendremos un valor que serd el mismo para todas [as
ruedas, independientemente del didmetro.

Esta relacion entre la longitud de la circunferencia y su didmetro (dos
veces el radio) se conoce con un numero, el numero N (pi). Este nUmero
es 3,14.

- - - - - -
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2Y4.- Calevla:
a) Una rueda de radio 20 em, d..qué longitud recorre cuando efectba una vuelta

cornplefa?

b) dCudntas vueltas debe dar la rueda anterior para recorrer 1000 metros?

_______



#5.- El nvevo satélite enviado por la NASA orbita la Tierra a 540 Km de altura.
Para resolver esta actividad, antes debes saber que el radio de la tierra es de 6368
Km.

a) cQué distancia recorre en cada vuelta?

b) AQué distancia mds recorreria si orbitase a 1 Km mds alejado?

5. ¢Cémo hallar el area?

El drea es la superficie de las cosas. Puede
ocurrir que dos figuras tengan el misma
drea, aungue las superficies sean diferentes.
Observa las figuras:

Dos superficies son equivalentes si fienen el mismo drea aungue tengan

RECUERDA QUE...

El area siempre va expresada en la unidad que

sea pero al cuadrado, por lo que cuando
hagamos un problema de dreas, el resultado
SIEMPRE serd al cuadrado.

AREA DEL CuaDRaDQ

Podemos obtener el drea de un cuadrado multiplicando su base por su
altura. Como son iguales, bastard con elevar el lado al cuadrado:

_____________________________________________

2
I

_______



AREA DEL RECTANGULQ

Podemos obtener el drea de cualquier rectadngulo multiplicando la base
por la altura (para la que se suele utilizar el simbolo de h).

o ———

E Area delrectdngulo = Base - Altura=b-h |

_____________________________________

Altura

Base

REA DEL PARALELOGRAMC

Podemos obtener el drea de cualquier paralelogramo multiplicando su
base por su altura.

- ———

_____________________________________

Base

Ab.- Caleula:

a) El 4rea de un rectdngulo de base 5 cm y de altura 10 em.

b) Si un paralelogramo tiene un drea de 24 cm” y su base es de 3 cm, determina la

altura del mismo.

Z#.- A partir de estrategias como las utilizadas hasta ahora justifica cémo podrias
caleular el drea de un rombo. Si la diagonal mayor mide 8 cm y el lado mide 5 cm,

calceula el 4rea del rombo.

——————

_______



AREA DEL TRIANGULC

Observa la figura y verds que es un paralelogramo. También observa
codmo estd dividido en dos partes y como cada una de ellas forma un
tridngulo. Entonces el area de cada fridngulo serd la mitad del drea del
paralelogramo. Asi la férmula para calcular su drea serd:

altura

_____________________________________

baze - allura _ b-h

(|

| z .7

: Area deltriangulo =
\

_____________________________________

AREA DEL ROMBO

El drea del rombo es muy parecida a la del tfridngulo:

Diagonal menor

_________________________________________________________

Diagonal Mayor - diagonal menor _ D - d

|

1 Ve

! Area delrombo =
\

AREA DEL TRAPECIQ

Si observamos un frapecio, vemos que trazando una linea diagonal
obtenemos dos fridngulos. Para obtener el drea del trapecio, solo
tenemos que sumar las dareas de los dos triangulos.

altura

e

_______



AREA DEL POLIGONO REGULAR

En cualquier poligono regular se puede calcular su drea calculando
cada uno de los fridngulos isésceles y sumando las dreas de todos...
pero también existe ofra forma de hacerlo mds prdctica:

RECUERDA QUE..

En un hexdgono regul

hay una propiedad que

dice que el radio del

dagono mide lo mismo
que el lado

Radio

__________________________________________________________

Perimetro - apotema :
1
)

Area del poligono regular =

Recuerda que el perimetro es la longitud de todos los lados de la figura.

POLIGONOS IRREGULARE

Se puede calcular el drea de cualquier poligono cubriendo su superficie
mediante figuras geométricas que nos sean mas fdciles de calcular.
Calculamos el area de cada una de ellas y las sumamos para obtener
el area total.

Para calcular el drea de esta figura deberemos hallar:
. . 2 b-h
e El area de un friangulo= Ayignguie = ——

* El drea de un paralelogramo= Aggraetograme =P " h
e El drea de un trapecio=(calculamos el drea de los 2 tridngulos y
SUmamaos sus c'treos) Ahupecio = Arl'lﬁngulo A + Ahﬁnguloﬂ
e Por Ultimo sumamos el resultado de las tres dreas y obtenemos el drea
total de la figura.
Apoligonoirregulm = Arl'lﬁngulo + Apmulelogum&‘* ‘ﬁ"’rmpec'm



28.- Halla el 4rea de un recféngulo cuya diagonal mide 10 em y uno de sus lados G

cm.

#9.- El lado de un rombo mide 10 em y su diagonal mayor 12 cm. Halla sv 4rea.

210.- Utilizando la férmula del 4rea del trapecio, determina la base mayor de un

trapecio de altura 4 cm y de superficie 14emZ, sabiendo que la base menor es de 2.

——————

_______



Z11.- Calcula el 4rea de un trapecio de 10cm de altura y cuyas bases miden 200

mm y 160 mm. Expresa la medida en centimetros cvadrados.

A211.- Determina el rea de un pentdgono regular cuyo lado es de 5 ecm y cuya

apotema vale 4 cm.

Z13.- Halla la apotema de un hexégono reqular de 20 cm de lado.

Z14. Calcvla el perimetro y el drea de un hexdgono reqular de 8 cm de lado.

——————

_______



215.-Calcvla la s‘uperficie de cristal necesaria para cubrir una ventana con la

forma y dimensiones que representa la 'Figum:

N

3m
2
v
4m

A216.- a) Caleuvla el 4rea del dormitorio cuya forma y dimensiones representa la
'Figura:

Tm

A

A
4m C
B Tm
v

5m

b) Se quiere poner un rodapié alrededor del dormitorio. &Cudntos metros necesito?

AREA CiIRCUNFERENCI3

Vamos a definir algunos conceptos: /\
e Radio: segmento que une el o
- Didmetro
Radio

centro con cualquier punto de la
circunferencia.

e Didmetro: cuerda que pasa por
el centro justo de la
circunferencia.

Para calcular el drea del circulo sélo
nos hace falta conocer el radio:

_______



RECUERDA QUE...

Para diferenciar las formulas de la longitud y del
drea de la circunferencia, debes recordar que
area mide 2 dimensiones y por eso el radio va
al elevado al cuadrado (I1r2)

50 Se llama corona circular a la porcion de plano
limitada por dos circunferencias:
Para saber cudnto vale el drea de la corona
podemos hacer dos cosas:
A. Hallar el drea del circulo grande vy restarle el drea del circulo
pequeno.
B. Aprender la formula de la corona circular, donde nos saldrd

directamente el resultado:

Z11.- Un estanque circular de bm de radio est4 rodeado por un sendero de 1m de

anchura. Halla el 4rea del sendero.




/18." Se quiere poner ce’spec‘ en la par‘l’e sornbreada del dlbUJo QUe corres‘ponde a

vna pista de lanzamiento dejabalina. El 6n9ulo del sector sombreado es de 90 9rac|os

y el radio 5 metros. EQué superficie serd necesario cubrir?

6. ¢Cémo hallar el volumen®?

CiLiNDRO, PRiSMa Y PiRaMiDE:
Fijate que el cilindro viene del circulo y el prisma viene de un cuadrado.
En las pirdmides, la diferencia es que aqui no se repite la base, sino que
acaba en punta.

SRRt R

CiLiNDRO PRiISMA PiRaMiDe
Para calcular los volumenes de las figuras sdlo tenemos que saber de
qué figura proviene (rectdngulo, cuadrado, circulo...), y luego ver si es
un prisma o es una pirdmide. Sigue estos_pasos:

1. Calcular el drea de la figura de la base.
2. Darnos cuenta si el objeto es un prisma, cilindro o una piradmide:

- Si es un PRiSMA O CiLiNDROQO, multiplicaremos el drea de
la figura por la altura y tendremos el volumen.

. s . Area - altura
Volumen piramide = ——

PU——

e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e =

——————

_______
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ESFeRa:

Como deciamos al principio del tema, gastamos las mismas unidades
de volumen (mm, cm, dm, m, Dam, Hm, Km...) pero teniendo en cuenta
que medimos 3 dimensiones (largo x ancho x alto), por lo que el
resultado serd elevado siempre al cubo: mm3, cm3, dm3, m3, Dams3, Hm3,

Kma3...

dcuéntas latas necesitamos?

RECUERDA QUE..

o

_) 11=1dm’

219.- Una lata de refresco tiene una altura de 15 em y el didmetro de la base es de
8 cm. éCuédl es el volumen de la lata? Si queremos envasar 1000 | de refresco



220.- Se quiere construir un jardu’n de 1 m de ancho alrededor de una fuente
circular de 4 m de didmetro.

A/ EQué superficie ocupa la fuente?

\—/

B/ Sila profundidad de la fuente es de 0.75 m dcudntos litros caben?

C/ Si el metro cvadrado de césped cuesta 12 euros dcudnto cuesta cubrir todo el

jardin?

D/ Si los paquetes de césped fuesen en paquetes de 7 m* écudntos paquetes harfan

falta comprar para cubrir eljardfn?

E/ Se quiere rodear el jardin con una valla dcudntos m lineales son necesarios?

_______



A15.- Las pelotas de tenis se envasan en tubos (cilindros) que contienen tres pelotas.
Sabiendo que cada pelota tiene un didmetro de 8 cm, calcula:

a) lLa longitud del cilindro.

b) Elvolumen del cilindro.

A2126.- Una pirédmide cuadrada tiene por perimetro de la base 60 cm. Calcula el

volumen si la altura es de 25 em.

_______



[. ¢Qué es la estadistica?
2. ¢Cémo organizamos los datos?
3. ¢(émo representamos graficamente los datos?

——————

_______



l. ¢Qué es la estadistica?

Es la ciencia que utiliza las matematicas para conocer y predecir
resultados. Alguna vez habrds oido hablar de las encuestas y/o
estadisticas. Normalmente se usan para recibir informacion del
comportamiento humano, asi las encuestas pueden dar informacion
sobre la intencidon de voto de una poblacién, sobre el nimero de
accidentes de frdafico en el fin de semana, sobre la edad media de los
habitantes de una ciudad...

Pero jojo! Hay que saber interpretar los resultados para no sacar
conclusiones erréneas, veamos unos ejemplos:

v" Un hombre tenia miedo de tomar un avién por
aquello de los secuestros aéreos. Mirando
unas  estadisticas, encontrd6 que la
probabilidad de que hubiese una bomba en
su vuelo era de 1 entre 1.000, mientras que la
probabilidad de que hubiese dos era 1 entre
100.000. Por lo tanto, tomo el avién llevando él
mismo una bomba.

v' En readlidad, volar en avidn es muy seguro.
Prdcticamente la totalidad de los fallecidos en accidentes aéreos
han muerto al llegar al suelo.

v En Nueva York un hombre es atropellado cada diez minutos. El
pobre tiene que estar hecho polvo.

v La probabilidad de tener un accidente de trafico aumenta con el
tiempo que te pases en la calle. Por tanto, cuanto mdas rdpido
circules, menor es la probabilidad de que tengas un accidente.

Asi pues, para aprender bien a manejar datos estadisticos y saber
inferpretar la informacion correctamente vamos a aclarar unos
conceptos:

ePoblacion: conjunto de elementos que
queremaos conocer.

e Muestra: parte de la poblacion que vamos a
analizar. En las encuestas la muestra son las
personas que han contestado a ella. La
muestra debe ser representativa, es decir,
debe haber “un poco de todo”. Se representa con la letra N.

_______



A las caracteristicas de la muestra les llamamos variables y pueden ser
de 2 tipos:

1. Cudlitativos: son los que no se pueden medir (el color de ojos, del
pelo...)

2. Cuantitativos: son aquellos que si podemos medir, o sea, nUmeros (la
edad, la altura, la cilindrada de una moto...) Podemos distinguir 2
tipos:

= Variables discretas: son siempre nUmeros enteros, por ejemplo el
numero de hijos: 1,2,3...., que nunca podrdn ser decimales( 0’5,
7'3...).

= Varigbles continuas: son niumeros que pueden ser enteros o
decimales: las cantidades, el peso..., asi se puede ordenar |os
pesos de varias personas entre 68y 69 Kg (68.1, 68.2, 68°3... 68.9).

2. ¢Cémo orgamzamos los datos?

Media: refleja el punto medio o mdas cercano a todos los datos. Es la
suma de todos los datos de la variable, dividida por el nUmero de datos.
Se expresa con este simbolo x.

T

Ejemplos:

1. Los pesos de seis amigos son: 84, 91, 72, 68, 87 y 78 kg. Hallar el
peso medio.

_ B4+91+72+468+87+78
X= 5 = 80kg

2. En un test realizado a un grupo de 42 personas se han obtenido las
puntuaciones que muestra la tabla. Calcula la puntuacion media.

———————

_______



Xi fi Xi - fi
15 1 15
25 200
35 10 350
45 9 405
55 8 440
65 4 260
75 2 150
42 1820
1820

Donde X son las puntuaciones obtenidas en el test y f1 es la frecuencia,
es decir el nUmero de personas que han recibido cada una de las

puntuaciones.

Moda: refleja el dato que mads se repite. Solo tendremos que mirar en la

frecuencia y ver qué dato se repite mds. La moda es el valor que tiene
mayor frecuencia absoluta. Se representa por Mo. Se puede hallar la
moda para variables cualitativas y cuantitativas.

Hallar la moda de la distribucion:

Si dos puntuaciones adyacentes tienen la frecuencia maxima, la moda
es el promedio de las dos puntuaciones adyacentes.

0,1.3.3,557,8 Mo=

2,3,3,4,4,4,5,5

Mo= 4

3+3+5+5
4

——————

_______

=4




3. ¢Cémo representamos graficamente los datos?

Normalmente cuando vemos informaciones estadisticas es a través de
graficos y no de tablas. En este punto vamos a ver dos tipos.
Representan los datos del ejemplo anterior:

12 DIAGRAMA DE
BARRA
10
8 .
El diagrama de barras
6 consiste en dibujar
4 segmentos verticales cuyo
pie es el correspondiente
2 al valor de la variable, y
0 - cuya altura es la
15 25 35 45 55 &5 75 frecuencia de dicho valor.
¥ Puntuaciones obtenidas

- POLIGONOS DE
o RECUENCIA

8 - un poligono de
frecuencias se forma

6 trazando los puntos que

4 representan las

frecuencias y uniéndolos

2 Observa como aumenta

0 ; ; . . o} desciende la

15 25 35 45 55 65 75 frecuencia a fravés de
una linea.

e=g=Puntuaciones obtenidas

Cuando utilizamos variables continuas (2'5, 3'5, 4'5...) puede ocurrir que
la variable fiene muchos valores. Entfonces es mejor que los agrupemos
en infervalos. Un intervalo es la acumulacion de varios datos entre dos
valores.

______



Para agrupar los datos tendremos en cuenta el
rango (o recorrido de la variable), que es la
diferencia entre el valor méximo y el valor minimo.
Por ejemplo, si seleccionamos las alturas de 30
alumnos, tendriaomos que las alturas de todos se
distribuyen entre 1,60-1,87 cm. El rango se obtiene
restando los dos valores (1,87-1,60= 0.27) ser&
enfonces 0.27. Parece loégico tomar infervalos
desde 1.60 a 1.90, de 5 en 5 centimetros:

O L N W H O O N 0 ©
H
—h

1.60-1.65 1.65-1.70 1.70-1.75 1.75-1.80 180-1.85 1.85-1.90

ALTURG 8UMNOS

1,75 1,72 1,67 1,69 1,80
1,65 1,79 1,68 1,68 1,70
1,63 1,69 1,71 1,85 1,83
1,77 1,71 1,74 1,83 1,60
1,87 1,74 1,72 1,76 1,69
1,81 1,68 1,73 1,69 1,80

Z 1.- Hemos realizado un estudio sobre el nimero de hijos que tiene una familia.

Para ello se tomé como muestra un total de 50 familias, obteniéndose el resultado

que aparece en la tabla.

a) El némero de hijos, &qué tipo de variable es?

dPor qué?

b) £Qué tanto por ciento de las SO familias tienen

dos hijos?

X f
(n° hijos)
0 9
1 12
2 18
3 6
4 3
5 2

¢) Cudl esla media? Y la moda?

_______



/Z 2.- El siguiente gréfico representa las temperaturas mdximas mensuvales

regisfradas durante un aho en una determinada civdad.
50
45
40
35
30
25

20 Aparf’adoA

Te mperaturas mdéximas

EF M AM ) IJWLA S OND

Meses

a) Confecciona una tabla con los valores de la gréfica anterior.

Meses

Temperaturas

Mdéximas

b) &Cuél es la temperatura méxima?

c) Representa en la 9ra"Fica anterior con boli azul, la evolucién de las temperaturas

minimas regisfraclas‘ en esa misma civdad.

Meses E F M A M) J |A |S (0] N D

=
emperaturas 0 19 g |10 |13 |22 |23 |25 |19 |1c |9 |4

Mdéximas

Z3. Un bebe al nacer pesé 3500 gramos. Si gana peso a razén de 40 g semanales,

cmnplefa la s‘iguien‘l‘e tabla:

Semana 0 1 2 3 4 5 (A
Peso 2500

_______



a) Representa 9mﬁcamen1‘e los datos de la tabla anterior:

3800 -
3750 -
3700 -
3650 -
3600 -
3550 -
3500 -
3450
3400

Peso

1 2 3 4 5 (4

Semanaf

b) Obtén la férmula que da el peso del bebé en funcién del némero de semanas de

vida.

Z 4. Se ha prequntado a todos los empleados de una empresa el medio de transporte

que uvtilizan asiduamente para ir a trabajar. El resultado es este:

40

30

20

-1 il 1

0 1
Andando us Metro  Coche Bici

a) &Qué nombre recibe el diagrama anterior?
b) &Cuéntos empleados de la empresa van en bus?
c) &Cuéntos empleados tiene la empresa?

d) &Cudl es el porcentaje de los que utilizan el metro como medio de transporte para

ir a trabajar?

______



2 5. Hemos consultado en diferentes comercios el precio de una determinada
cédmara 'Fofogréfica y hemos obtenido estos precios:
260-280-305-295-295-280-285-285-280-275

Calcula la media y la moda de esos precios.

2 . Un grupo de amigas deciden ponerse junfas a re'gimen de adelgazar. En el

momento de empezar sus pesos son:

80,77, 76, 62, 68, 71, 67, 71

a. ACuél es el peso medio de las amigas?

b. Y la moda?

2 1. Cuatro amigos juegan a la loteria todas las semanas. Durante 8 semanas estos
han sido los resultados:
-3.000, -3.000, +10.000, +5.000, -6.000, -1.000, +5.000, +3.000

Teniendo en cuenta que los valores negativos representan pérdidas y los positivos

ganancias,

a) Calcula el promedio de ganancias entre los cuatro en estas ocho semanas.

b) ZY cada uno?

_______



4. 2Qué es la probabilidad?

Lanza un dado 50 veces vy fijate bien en las veces que sale

cada cara. Esto nos llevaria a sacar la siguiente conclusion: \
todos los niumeros del dado al azar tienen las mismas ‘%
posibilidades de salir. Se dice que fienen la misma
probabilidad de ocurrir.

Imaginate que tenemos en esta urna 10 bolas del mismo tamano pero
de distintos colores. Realizamos el experimento de sacar una bola al
azar (sin mirar):

Para calcular la probabilidad al azar tenemos la regla de Laplace.

Si queremos saber la probabilidad del suceso "sacar bola negra’, al
numero de bolas negras que hay en la urna se le llama "nimero de
casos favorables" (favorables al suceso), y al nUmero total de bolas que
hay en la bolsa se le llama "ndmero de casos posibles'. Por tanto Ia
probabilidad de sacar bola negra en la urna anterior serd:

P (bola negra) = ==0,4

Al poner la formula, siempre ponemos ente paréntesis la probabilidad
de lo que tenemos que hallar.

RECUERDA QUE...

La probabilidad de cualquier cosa siempre serd

un numero comprendido enfre elOy el 1,
de 0 significa que no ocurrird nuncay 1 que
ocurrird siempre.

______



Si en un problema nos dicen con o sin reemplazamiento, cambiard el
numero de casos posibles:
- conreemplazamiento el total serd siempre el mismo

- sin reemplazamiento habrd un caso posible menos

.Como se hacen este tipo de problemas?

Eiemplo: Se extraen sucesivamente 3 esferas de una caja que contiene
6 esferas rojas, 4 blancas y 5 azules. Hallar la probabilidad de que sean
extraidas en el orden roja, blanca y azul, Silas extracciones son:

a) con reemplazamiento:
Tenemos 15 bolas de las cuales 6 son rojas, por lo que la probabilidad de que

, 5
la bola sea roja es: 7= 0,4

Volvemos a meter esta bola. Ahora, para sacar la 2° bola disponemos otra
vez de 15 bolas de la cuales 4 son blancas por lo que la probabilidad de que

4 -
la segunda bola sea blanca es: T 0,26

Se vuelve a meter la bola. A la hora de sacar la tercera bola, volvemos a

disponer de 1 bolas de las cuales 5 son azules, por lo que la probabilidad de
5

que la tercera bola sea azul es: == 0.3

Por lo tanto la probabilidad que las bolas sean extraidas en el orden roja,
blanca y azul es:

(]‘5_5) : (]4_5) : (]5—5)= (0.4)- (0,28) - (0,3) =0,031

b) sin reemplazamiento:
Tenemos 15 bolas de las cuales é son rojas, por lo que |la probabilidad de que

. . 6 _
la primera bola que saque sea roja es: ;= 0,4

A la hora de sacar la segunda bola disponemos de 14 bolas de las cuales 4
son blancas, por lo que la probabilidad de que la segunda bola que saque

4
sea blanca es: i 0,28

Por Ultimo, cuando voy a sacar la tercera bola disponemos de 13 bolas de las
cuales 5 son azules, por lo que la probabilidad de que la tercera bola que

5
saque sea azul es: ;3= 0,38

Por lo tanto la probabilidad que las bolas sean extraidas en el orden roja,
blanca y azul es:

6 4\ (5
(ﬁ) -(ﬁ) (ﬁ) = (0,4) - (0,28) - (0,38) = 0,042

_______
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2 8.)a siguienfe tabla da el némero de alumnos que han acabado sus estudios en la

Universidad de Valencia, durante el curso 96/97:

\ Mvujeres
Arquitectura ‘ 109

Hombres

Informatica 84

Industriales 102

Agricola 106

234 343
231 315
273 375
149 255

Totales 401

a) Si seleccionamos uno al azar del total del alumnado, calcula la probabilidad de

que sea mujer.

b) Si seleccionamos uno al azar del total del alumnado de informética, calevla la

probabilidad de que sea mujer. dy de que sea hombre?

2 9.4Cudl es la probabilidad de que ocurran los siguientes sucesos, al lanzar un

dado?

a) Salir el némero 3.

b) Salir un némero par.

¢) Salir un némero mayor que 1.

d) Salir el ndmero 8.

e) Salir un némero menor queS.

_______
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Z10. Hemos consultado el precio (en euros) de un determinado lector de DVD en 8
establecimientos diferentes. Los datos obtenidos son: 146, 152, 141, 141, 148, 141, 144,
158

Calcula:

a) La media.

b) La moda.

c) Haz una tabla de frecuvencias y dibuja un diagrama de barras.

Z11. En una bolsa tenemos 5 bolas blancas, 3 bolas rojas yl azules. Extraemos 2
bolas,
a) £Cuél es la probabilidad de que las dos sean rojas, si después de ver la primera

b) &Cuél es la probabilidad de que las dos sean rojas, si después de ver la primera

bola no se vuelve a introducir en la bolsa? (sin reemplazamiento)

_______



212, La siguienfe tabla muestra la incidencia de lectura de periédicos en hombres y

mu)eres. La muestra ha sido tomada a 500 personas.

é a) Completa esta tabla:

G Hombres Mujeres Total
Leen 203
No leen 175
Total 241 500

a) Calculala probabilidad de que una persona elegicla sea mujery lectora.

Z13. En una clase hay 15 chicas y 10 chicos. De todos ellos, 16 estén en el taller de
matemdticas, y se sabe que hay 4 chicos que no estdn en dicho taller. De acverdo

con esta informacién, completa la tabla:

Taller No taller Total

Chicas
Chicos
TOTAL

Z14. El némero de hijo de 10 familias es el siguiente:
s) 2) ol 2) 3) 1) 2) 3) 1) q

a) &Cuél es el némero medio de hijos?

b) Calcula la moda de esta muestra.

_______



TEMA 1: LOS NUMEROS NATURALES Y OPERACIONES BASICAS
TEMA 2: LOS NUMEROS ENTEROS: POSITIVOS Y NEGATIVOS
TEMA 3: FRACCIONES

TEMA 4: EL LENGUATE ALGEBRAICO: ECUACIONES
Y SISTEMAS DE ECUACIONES

TEMA 5: MEDIDAS DE LONGITUD, SUPERFICIE Y VOLUMEN

. TEMA 6: ESTADISTICA Y PROBABILIDAD

——————
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1. Una sefiora se va a comprar y lleva en la cartera 75 euros, y compra 3 Kq. de

cacahvetes que cuestan 4 euros/Kg, y un libro que cuesta 12 euros. &Cuénto dinero

le sobraré en la cartera después de la compra?

Cacahvetes: —» ixl=11 ¢
M Libro: EE— 12 e
Cartera —T75 e

5kg x 4 e/kg
Libro—»12 e

Cacahvetes + Libro: 11 +11=14¢
Dinero cartera — cacahuvetes — libro:
75 -24=51 ¢

Le sobra 51 euros

2 2. &Cuantos meses hay en 9 ahos? &Y cudntos hay en 18 afhos?

DATOS

lano =12 meses

Ix 11 = lﬂgmegeg
18 < 11 = 11Lmegeg

_______
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2 3. Pedro quiere repartir 168 monedas entre 8 ninos, dcuvdntas monedas tendrd

cada nifio?

DATOS 168 8

Cada nifo tendré 21 d
Repartir 168 monedas 008 21 ada nino tendra 21 monedas
entre 8 nifos 0/

Z 4. Hay en clase 7 paquetes de 25 cuadernos. Hemos gastado 67 cuadernos,
deudntos quedan?

DATOS

7 paquetes de 25 25 % 7=T5 Cuadernos

175-C7 = 108 Cyadernos

cuadernos
Gastamos 67 cuadernos

& Cuéntos quedan? Quedan 108 cuadernos

5. Escribe cinco mdltiplos de los siguientes némeros:
s> 5,10, 15, 20, 25

18 = 18,36, 52, 72, 90

20 = 20, 40, 60, 80,100

112 11,22, 33, 44,55

75 7, 14,21, 28,35

2 6. Escribe todos los divisores de los siguientes némeros:
8= 84,21

18=18,9,6,3,2,1

36, 36,18,9, 6,3, 2, 1

15 15,5,3, 1

48 = 48,2416, 12, 8, 6, 4,3, 2, 1

1. En un supermercado solo se venden los yogures en bloques de 4 unidades.

Escribe la sucesién formada por el ndmero posible de yogures que se pueden

compratr.

4, 8,12,16,20, 24, 28, 32, 36. ..

_______



/ 8. c'.De cuen‘l‘as 'FOFMOS‘ podemos CO'OCQI’ en 'Filas y columnas IDS' 30 QIUMI\OS de

vna clase?

Filas 1 2 3 (A 10 15 30
Columnas | 30 15 10 5 3 2 1
Z9. Factoriza los siguientes némeros: 30, 56 y 72:
30(2 56 |2 72 |2 0=2-%-5
15 |3 28|12 6|2 56=2°-7
5|5 9|3 18|12 M=2%-%
1 313 9|3
1 313
1
210. Factoriza los siguientes némeros:
18=2-% 3=1"-%
18|2 36 |2
9|3 182
313 9|3
1 3
s4=12-% 95=5 - 19
i a5 |5
ok 19 |19
9|3 1
313
125=5° e
125|5 72 |2
25|15 36 (2
515 18 |2
1 913
313

——————

_______




Z11. Calcula el minimo comién mdltiplo de:

a) 36 y 38.-
1) Descomponemos en factores primos:
3% =23 38=2-19
36|2 38 |2
18|12 19 19
93 1
33
1
2) Seralamos los que no se repiteny de los que se repiten los de mayor exponente:
AR -l
36=2" -8

7) Multiplicamos estos némeros y hallamos el m.c.m:

mecom. (36 y38) =25 5 - 19=4-9- 19 = 6B

b) 55,33 y11.-

1)y2)
55| 5 33 83 11 h1
11111 1111 1

1 1
3) m.c.m. (55,33 y 11) =5 - 3 - 11=1(5

c) 45,25,60.-

1) Y 2)
45 =l 5 15 =8¢ 0=H-35-5
45 13 256 0|2
15 % 5 30| 2
5p 1 15|3
515
1

——————

_______



a) 8y48.- g

/A
/A
/A

I N ]

M.C.D.(BY48)=1°= 8

b) 30 y q45.-

30 =1- 508
302

155

)

1

M.C.D.(30Y45)=3-5=15

c) 12y15.

5

1

Z12. Calcuvla el Méximo Comin Divisor de:

418=2°-%
48|2
24

2
6|3
3

45=13"-5
45 |3
153
56

17 =2 -§ 15=%-5

12 15(%
62 55
3 1
1

M.C.D.(12Y15)=3



Z#13. Una pareja que trabaja como ATS tiene guardias nocturnas. £ cada 8 dias y
ella cada 10. Si coinciden el 1 de enero haciendo guardia decuvdnto tardardn en
coincidir de nuevo?, dcudntas veces al afo les toca guardia a la vez y tienen que

contratar a una persona para que cuide a sus hijas?

1) Como lo que se quiere es repetir (en este caso el dia en el que coinciden) hacemos el

m.c.m.(gylo)
6-B 10-2-8 m.c.m. (8y10) = 2% - 5 =40
8|2 102
412 5
2 1
1 Tardan %0 dias en coincidir

2) Si coinciden cada 40 dfas y hay 365 dias en el aho:

365 . 40 = 9,1

Coinciden 9 veces
Z14. Tenemos dos cuerdas, una de 12m. y la otra de 8m. &.Cémo las dividiremos de

modo que los trozos de una sean de igual longitud que los de otra y lo més largos

posibles?

Como se trata de dividir utilizaremos el M.C.D. (12y8)

17-8-3 §=1°
122 8|2
6|2 4|2
3 2l
1 1

M.C.D.(12Y 8)=27=4

Se tienen que dividir en Trozos de 4m

_______
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SOLUCIONA?IO TEMA

| DE

ACTIVIDADES

1. Escribe el signo mayor o menor entre los siguientes pares de némeros:

-4 < -3 0 > -7 -13 > -27 3> 1 0 > -1
-7 > -8 -2< 0 -87< 3% -9 < -5 - > -12

Z1. Escribe 5 némeros que sean menores que -8 y otros 5 némeros mayores que -5.

Represéntalos grédficamente en una linea recta:
-13, -12,-11,-10,-9 0, 1,2,3,4,5
3. Calcula:

a) (-5) +(-4)=-19

b)e - # =2

c)8 -12= -4

d) 25 - (-15)=25+15 =40

——————

_______



%\3 Procesoy e Instrwmentoy Matemiticoy S

-------- e olucionaio Toma, 28

4. Calcvla:

a) (-24) — (-15+3) = (-24) —(-12) = (-24) + 12 = -12
b)16 — (-3-2)=16—(-5)=16+5=21

c) -52- (-12)=-52 + 12 = -40

d)8—(+12)= 8-12=-4

e) (-6)-(6+5)=(-6) —11=-17

5. Pitdgoras nacié en el afho 980 a.C. y Newton en el ano 1.643 d.C. Si se cree que
Pi‘l‘égoras murié a los 83 afos de edad ccudntos afos trascurrieron desde que mutié

Pi‘l‘égoras hasta que nacié Newton?

| 83a.C. | | |
580 a.C. 497 a.C. 0 1643 4.C.

Hay que calcular IOS' 0;1'05 ‘l’ranSCUrridoS desde e]

- =-497 a.C.
580 + 8% =-477a.C 497 a.C. hasta el ano 1643

1643 + 497 = 2140 ahos Transcurrieron 2140 ahos

A6. Calevla:

a)12-3=36 e) G- (-2)=-12
b) (-10) - (-10)=100 f) (-8) - (-5)=40
c) 8- (-5) =-40 9)6-3=18

d) (-14) - 13=-182 h) (-5) - (-6) =30

Z17. En una civdad va bajando la temperatura durante la noche 1 grado cada hora.

Si en ese momento marca 0 grados:

a.- LQué temperatura marcaba hace 4 horas? 4°C

b.- AQué temperatura marcaré dentro de 2 horas? -2°C

——————

_______
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8. Realiza las siguientes divisiones:

a)15:(-3)=-5

b) (-18): (-3)=¢

e)(-3):(-3)=1

d)(-12):6=-2

#9. Efectia las siguientes operaciones utilizando la propiedad distributiva:
a) (12+4) - 7= (12-7)+(4-7)=84+28=112
b)32-(8+16)= (32-8)+(32-16) =256 +512 =768
e)(10-9)-5=(10-5)—(9-5)=50—-45=5
d)(6+9)-3=(C-3)+(9-93)=18+27=45

210. Caleuvla:

a) (-7) %= -343

b) -(5)’= -125

e) (-3)°=-27

d) -(-2)°= -(-8)=+8

e) (-3)*= 81

f) (-12) 2= 144

——————

_______



Z11. Efectda:

a)2*-2°=27"7= 2% g) (#)=14

b (5" (5= (5) = (-5)” W (28 (2= (2) = (-2)
&) (3 (3 =(-3) -3 )3 5= 577 -3

Oy (= (1) = () )88 =1

-

(2P - 2=@ T2 =252 27 (2 - (2) - (2)”

£) ((2)*)'=(2p " =2% )39°=1

Z11.Indica si son iguales, mayores o menores los siguientes nGmeros:

a)-7> -8 c)0 < 5§ e)-51 < -3

Sumo los 1™ positivos
por un lado (16) y log 1™

b)-2< 0 d)-6>-12 f) -3 <1

negativos por otro lado.
Y lvego los resto

215. Realiza las siguientes sumas y restas de nGmeros enteros:

a)S+4+(-9)-5+3+(-2)-(-4)=5+4—-9—-5+3—-2+4=16-16=0

b)e+2+1—8—1+(-5)+(-2) - (-4) = c+2+1-8-1-5-2+4 = 13 — 1= -3

Z14.-Calcula las siguientes operaciones:

a)-15+7—(-8)+(-9)=-15+7+8-9=  g)-12-(-4)=48
~15-24=-9

——————

_______
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b) 12+ (-10) -5 - (-21)=12-10-5+121= B) 2-(-3+1)=1- [1) - [_q)
=33-15=18

i) -1-(-2)-3-(-5)=

c)-(-8)+12+(-5)—3=8+12-5-3=
=2-(-15)=(-30)

=20-8=12
d) -(-6)-(6+3)=6—(9)=-3 ) -3 (-5+2)=-3-(-3)=19
e)1-(-7+4) +(-2)=1-(-3)-2= k) -4 - (-3) - (-5)=12-(-5) =
=1+3—-2=4-2=2 =-(0
£)-12-(-8+4-5)+(-1) = )-2-3(-5)=-6--5=30
=-12+8-4+5-1=13-17=-4

Z215.- Calevla los siguientes cocientes:

a)15:(-3)=-5 ) (-10+2):(-2)= e)-30:(-7+10)=-30:(3)=-10

= (-8): (-2) =(%)

b)-3:3= -1 d)-12:4=-3 £)-(-15):(-5)=15:(-5) = -3

Z16.- Realiza las siguientes operaciones:

a)-(-8-5(-9)):12=- (-40 - (-9)) :12= d) (-18):3- (-2)=(-0) - (-2) =12

=-(360):12=-30

bY(-4-(-2)-7):(-14)=(8-7):(-14)= &) (-18):(3 - (-2))=(-18): (-C) =3

=56: (-14) = -4

c)-(-2) -5 (-12) : (-4) =2 - (-60) : (-4) = (-120) : (-4) =30

——————

_______
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17.- Ménica parte en ascensor desde la plan‘l'a cero de su edificio. El ascensor sube 5

plantas, después baja 3, sube 5, baja 8, sube 10, sube 5y baja 6. &En qué planta est4?

Datos
Estamos en la planta 0 0+5—-3+5—-8+10+5—-6=25-17=8
Subir = sumar Esté enla planta 8°

Bajar = restar

18.- Juan debe 40 euros a un taller por la reparacién de su moto. Si abona 35 euros,
dcuvénto debe?

Datos
Debe=-40 -40+35=-5 Debe5 evros
Paga = 25

19.- En una estacién de es‘qu:’ el termémetro marcaba 14° bajo cero a las 8 de la
mahana; al mediodia la temperatura habia subido 10 grades y a las 19.00 habia

bajado 5 grados respecto al mediodfa. dCuél erala temperatura a esa hora?

Datos

8a.m — -14°C

12 a.m — -14+10

19a.m — -14+10 —5=-9°C

La temperatura era de -9°C

_______



A21.- Expresa con una fraccién la parte sombreada de cada figura:

- B

) = b) = )E 4

6 8 T 43

22.- Caleuvla:

a)los 2/3 de 24> E <14 = % =16 d) 25% de 45 > 12;3 - 45 %’} 1175

b) LosS/6de 825~ - 81 == - 6B3 &) 15% de 244> — - 244 = =2 - 30
c)Los#/7de 124> = - 124 = ==10'8  £)30% de (450> —— 6450 = 2= 1955

——————

_______



3.~ Cada uno de los 200 socios de un gimnasio paga 37 euros de abono trimestral. El

réximo trimestre el némero de socios se espera que aumente un 4 % y el abono se
P P Y

n incrementaré un'5 % &Cudntos socios habrd? d.Cudnto se recaudaré con los abonos?
9 Datos
) 1)4%&9200_’ Zﬂ'ﬂ——=g_’200+8=208$ocio$
200 socios 100 100
37 abono
rimestral 2°) 5% de 37 —>— 37 =—=1,65—37+1,85=38,85 euros

Prox. Trimestre:

SOC;OS': 200 + Lf% Total Abonos; Eg}gﬁ- ) 2G8=3ﬂ8ﬂ,8 euros
Abono:37+5% Con los abonos se recavdard 8080,8e

Z4.-Un fontanero ha realizado un trabajo. Por pagar al contado ha efectvado un
descuento de 5%, lo que supone una rebaja de 16 euros. £Cudl era el importe total
del trabajo? dQué cantidad supone el IVA del 16% sobre el importe total del
trabajo?

Datos 1°)Si... 5% 16 euros
Descuento de 5% 100% X euros
Rebaja de 16 euros x= 222 XY 290 euros

E

Importe total 7 =X 320e es el lmporfe fo‘l‘al del frabaJo

2°) 16% o0 520 = _-, =511 evros
EIIVA del 16% supone 51,2euros

#5.-Un coche realiza un viaje y consume la sexta parte de la gasolina que lleva y al

final del trayecto todavia le quedan 25 litros en el depésito &Cuéntos litros llevaba al

iniciar el recorrido?

Datos i
Consurne%parfe de gasolina Si- 3 25 litros
Le quedan 25 litros .

Cuantos litros llevaba 7= X o x litros

e quedens e

:: parte son 5 litros
25 litros quedan + 5 litros consumidos =30 litros llevaba

———————
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t_8_*%H _r _F_ 4 _r_5_4
°)q/c’=§_u 0 b) 5= =5 c) 1/10= 7, 0 50
A1.- Simplifica las siguientes fracciones:

a) 40/105=2 b) 145/35 =2 c) 440/605 =2

Z8.- Calcula las fracciones equivalenfes de estas, y que a la vez sea el mismo

denominador de todas:

a) 1/3,2/5,4/7 b) 3/8,2/5,1/4
m.c.m(3,5y7)=3'5_'?=1'|§'5- m.c.m(8,5y‘f)=2$'5_=‘fﬂ'
5 M o 13 1 10
1057 1057 106 50t §pt §5o

b)1/2,3/4,100/7 d)1/2,2/3,5/6

m.cm (2,4y7)=2" -7=128 m.cm (235y6)=2-3=0
¥ 11 H0C 3.8 5
28" 2187 18 (]

A#9.- Efectda en cada caso las operaciones indicadas:

15 & &

z

a)1/5+3/5= - D 2/31/43/ 1= - S = T
m.c.m (3,4 y 16)=3-2"=48
c) 4/7+1/7-3/7==- 1 -2 d)1/2-1/15-3/16= 2 - = - -2

m.c.m (2,15y16) = 2° -3 -5 =240

&) 2/543/5+1/ 1= = + = + == T2 £)2/3-1/6=- - 2= 2=
m.c.m (3,5y7)=3 5 -7=10% m.c.m (3 y 6)=3-1=¢C

Z 10.- Escribe tres fracciones equivalentes a cada una de ellas:

2/3 8112 6/ 416
4/5 16/20 12/15 8110

———————
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A 11.- Efectéa las operaciones combinadas:

a) 1/4:(3/5:2/3)= f G : f—;)= d: [j'_b)= ;_r: _ %
b) (/2:3/4): (4 2/9)=(; :2) - (3:3)-(5) - 3)- (5) - 5

c)2/5:(4/5:7/3)= % : (‘:E)= = [¥)= ;—r:= =

d2f+3fa—(25+1)=2+ 1 -C+-2+ 2 (S +2)-2 - (2)-2
m.c.m (2,4 y5) =27 -5=10

&) (2/345/6-1/12): (3/4+2/3) =+ - 3) (5 +2) - () (B) - =& =B
m.com (3,6,12y4)=2% - 3=12

COU U R

)1/3:3/52/35=; . 1= % T %"=

A212.- Soluciona las siguientes fracciones y simplifica los resultados:

1 . .
y 873 G- () 10 5 w0 s
)T EI G
1 1 5 3 2
Wis-—Es_ 3 % ENI
1 172 2731510 % 19
2 5 10 18 10

Z15.-Escribe de distintas formas las siguientes expresiones:

1_1_I_ 2_1 __ T _
a)2'=:=3-05 b) 100 =105~ 7.2 ~0.005
-3
T S | S 11 _ 1 1 8 _
c) 0,017 = (0,003 Y _[mu) e) (1/4) (At 1T E E
100/ L

———————
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L]

0((001)) =00 P =1y (13 ?)=(3) = = 1))

Z14.-Calcula las siguientes potencias:

M6t =)0 -07 -0 -2

D)@ am =) - () () -0 - (-3

= : I

e) (-2/3) % (-2/3)° =(€J : (?L) = (?LJ = (?LJ = ,:_:1*- - 1 N _%.

4) (-3 (-1/3) =% (—3)1 (—,5) - |-J “mriemiT

#15- Compara los siguientes pares de fracciones e indica cuél es la mayor:

a) 1/6 y 5/8 — i = i= g (La fraccién mayor es: 5/8)

i | i)

m.com (6y8) =27 -3 =14

b) 3/4 y 72 — % = :—d= % (La fraccién mayor es: 7/2)

m.c.m (4 y 2)= 1= 4

c) 2/3 y 1/5 — :—: = %=iii (La fraccidn mayor es: 2/3)

m.c.m (3y5)=5 -5=15

d) I/Gy /3 — i = %= %1 (La fraccién mayor es: 6/3)

m.com (by3)=2-3=C

———————
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#16.- Ordena de menor a mayor las siguientes fracciones: 6/4,2/5,5/6¢, -1/5

m.c.m(‘f,5y6)= 2t -5 - 3=(D

W T g 2 E},H
L] 0 Ted T o £ ool

17.- $i una barra de un metro de longitud pesa 2/5 Kg dcudnto pesaré una barra de

3/4 m?
Datos
1m barra pesa 2/5
3/4 m de barra Im E kg
pesa P=X % m x kg
*= ; = % = f =0,5kg Unabarra de ¥ m pesa 0,3kg

Z#18.- Se reparte un terreno de 350 Hectéreas entre tres personas. A la primera le
corresponde 2/7 del total, a la sequnda la cuarta parte de lo que queda y a la tercera

el resto é.que’ cantidad de terreno recibe cada uno?

Datos ) L 250 =
350 ha entre’
personas

1°) = de 350

- 100 Ha
2°) Queda 350 —100 =250/ 5 250 = =% - 622 Ha
22) § deloquequeda 2oy 550 _ (991875 Ha

3°) El resto

A la primera le corresponde 100 Ha; a la sequnda 62,2 Ha y
a la tercera 187,5Ha.

———————
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Z#19.- En unas compras nos hacen el 20% de descuento y nos cargan un (% de IVA.
Comprueba que es indiferente aplicar primero el descuento y a continvacién el IVA,

que aplicar primero el impuesto y luego el descuento.

e
X
A
M
e
N

&

Opcién A: 1°)descuento y 22) sumamos IVA

Datos
1°) 100 — (20% de 100) =

Comprobar:

X —(20%de x) + (6% de x) =100 — (b - 100) = 100 — 20 = 80 euros
Con X=100 (Al tratarse

de una comprobacién 2°) 80 + (6% de 80) =

puedo elegir el valor de x, =80 + (r: -80) =80 +4, 8 =844 euros

que en este caso le

llamaremos 100) Opcién B:1%) sumamos IVA y 2°) descuento
1°) 100 + (6% de 100) =

=100 + (— - 100) = 100 + & = 106 evros
2°) 106 - (20% de 106) =
=106 - (== 106 ) = 106G - 21,2 = 84,4 evros

00

Queda comprobado que da lo mismo el orden en que se apliquen el descuento y el

IVA

#120.- Al pagar una factura nos han hecho un descuento del 15% de su importe total

y la misma ha quedado reducida al 127,5 evros &Cudl era el importe inicial de la

factura?
Datos
Descuvento 15%
100%_15%= 85% Sl ...85% 127,5 euvros
100% x euros

85% =127,5 euros
Factura total = 7 yre anm e asmer
100% = Factura total *= . e

———————
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A21.- Un trayecto de 215 Km lo recorre un coche en 2 horas y otro en 3/2 de hora. En

una hora, é.qué ventaja saca el sequndo coche al primero?

Datos
Trayecto 215 km

1° Coche = 2 horas

2° Coche=13/2 horas
En1hora cQué ventaja
saca el 2°al 1°7

1°Coche 2h—1h=1 hora
2% Coche Sﬁq—l‘fq=§- %:5._

1

-

i

= % = 0,5 horas
El 22 Coche le saca %: hora de ventaja al 1°
A222.- Un 9ri'Fo llena un estanque en 20 horas y otro en 12 horas. Se abre el primer

grifo y se echa agua durante una hora. A continvacién se abren los dos a la vez

durante tres horas y se cierran A Qué fraccién del estanque queda por llenar?

Datos
5 9”;{0: 20h 1° Grifo 4 horas —> i
2° grifo: 12 h ey

e 2° Grifo 3 horas —» 1
Se abre: L
1° 9ri'Fo 2h y : w e
LosZgrh‘osSh o Em e w a —Elqa”enado
Que fraccién de estanque

(=1 27 33

11
queda por”enar? W o ﬁle queda por”enar

#13.- Un operario hace un trabajo en 5 dias y otro en 7 dias. EQué parte del trabajo

hacen juntos en 2 dias? {Cudnto quedaria por hacer?

Datos 1) Operario A: E y operario B: ;
Operario A:5 dias T 2 a4 1 28 .
o io B: 7 di 3T 37 5T 5= 35 hacenjuntosen dos dias
perario I5: 1as ! ! g g
1. LQué parte de trabajo
. , 2) Queda. ..
hacen juntos en dos dias? % 2 4
2. ¢Cuénto queda por B E 5% queda pethacer
hacer?
[ 130 |
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Z2M.- Una herencia de (00.000 euros se reparte entre tres hermanos
proporcionalmente a sus edades. La edad de los dos menores es de 2 y 5 anos y se sabe
que el mds pequero hereda 80.000 euvros ACuél es la edad del hermano mayor y

cuanto recibe cada uno?

Datos
Herencia: 600.000 euros

Pequeno: 80.000 euvros ----- 2ahos
Mediano: 7 - S anos
Grande: 7 - ? ahos
Caleuvlar la edad del mayor y las
cantidades

*Se trata de un problema de regla de?

Si...2 anos 80.000 euros

5 ahos X euros

5'5':":":":' '?LT-EGLT-LT-
x= 20 _ ettt 20000 ewros
Fa i“

El chico de 5 aros recibe 200.000 euvros

*Calculamos ahora lo que le corresponde al grande...

80.000 +200.000 =280.000 euros entre el pequenoy el mediano
600.000 —280.000 =320.000 euvros le corresponden al grande

*Calculamos la edad del mayor con los datos que tenemos

Si...2 ahos 80.000 euros
x anos 320.000 euros
I 'KC‘C‘C‘C‘ (ATl ]v] [} a o . l
X= = Tomn g~ Yahos tiene el hermano mayor

———————
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Z1.-Traduce a lenguaje algebraico las siguientes frases:
1°. la mitad de un némero = )E(

2°. Eldoble de un némero = 2x

3°. El cubo de un ndémero més ocho = x*+ 8

4o, El doble de un némero menos su mitad > 2x - ’z—(

5°. Eltriple de un némero mds cuatro = 3x +4

3
6°. La mitad del cubo de un némero @ x?

7°. Eltriple del cuadrado de un némero = Ixt

8°. La mitad de un némero menos el triple de ese nimero = %-3x

A22.- Escribe en lengua_)e algebraico las siguienfes informaciones relativas a la base

ya la altura de un recténgulo (base=b: altura=h):
1°. Labase es doble que la altura = b =1h

2°. La base excede en cinco unidades ala altura® b=h+5

%°. La altura es dos quintos de la base = h= %b

——————
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#3.- La superficie (4rea) de una alfombra rectangular de x metros de largo e y

metros de ancho, se calcula mediante la férmula™ S=x - y (largo x ancho). Halla la
superficie de las alfombras de una casa sabiendo que miden (recverda que la
superficie se mide en metros cuadrados m?):

a) La del salén, S metros de largo y 4 de ancho.
5=x'y S=5-4=20m*

b) La del comedor, 3 metros de largo y 2 de ancho.
S=x"y §=3 - 2=bm?

¢) La del dormitorio, 1 metro de largo por 0,6 de ancho.
S=x"y S=1 -0,6=0,bm*

d) Si cada vez que las limpio necesito un bote de producto para 10m® dcudntos botes

debo compmr;J

Datos Total Superficie: 20 + 6 + 0,6 = 26,bm?
lbote —» 10m>  Si...1bote 10m”  x==2=2,66 botes
& Cudntos botes? x botes 26,6 m”

Tengo que comprar 3 botes y me sobrard producto.

AZY4.- Calevla el valor numérico de las siguien‘l'es expresiones para el valor de la
variable que se indica(x):
a)3-(x+2) - 2=

5-((-2) +2)-3-3-0-3-0-3-0
3-(1+2)-2=3-3-2=9-2=18
o) s ()

b)3x+2y=

HORNOBIE

c) Z(x—'y)2=

2 ((3) —(2))2 -2 (-s)2 —2-25=50

3.E.Z=

<
w R

——————
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25.- Reduce los términos semejantes de las siguientes expresiones.
(x+y) Yo (x2+y2+2xy)
(x-y) 2= (x2 +y?- ny)

2.~ Usando los criterios anteriores, resuelve las siguientes ecuaciones y comprueba

el resultado. R —— Foosomooooo- o :
a)z+2=17 i Comprobacién 1 pY240—-5=3 E Comprobacién i
z2=7-2 i S+7=1 | 2a=3+5 | 2';’5=3 |

2=5 - 7=7 | 20=8 L 675=5

. : _8 .-y : 3=3 :

a=y e |

c) b - 2/ b =4 i Cmnprobacio'n i d) 2Za+l= 3 a-1 i Comprobacio'n E
b=z+4 B Zo4 ) 1=%a-2-20 | 23)+155(3)-2

LR E %=4 E 749 = T = B EC,+1=‘7—-2 i

=% y H=4 ! ! 7=1 i

Z1-.Resvelve las siguientes ecuvaciones de primer 9rado:
a) I (x+4)=5(4x—4) +1 Ix+36=20x —20+1
Ix —20x=-20+1-3%6
-11x=-55

= 15 S(x+7)=15(x+5)
X+17 S5x+35=15x+75
S5x —15x=75-135

-10x =40

40
= — =—L’
X 10 X

)2-(x-3) =1-(x+4) Ix—G6=1-x-14
x+x=1—-4+6

______
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d) 3-(x-2) -2-(x-3)=1-2x Bt = (= gt (5, =1 =
Ix-2x+2x=1+06-06
Sx ~2xt+2x=1+6-6

3x=1 x=

W=

e)5x—(1-2x)=06 5 —1+2x=06
Sx+2x=06+1
7

Ix="] x= 3

x=1
f)Sx—(2-3)=5-(1—4x) S5x —2+3=5—-1+4x
Sx+4x=5—-1+2-3

Ix=13 x =

x=3

W | o

Z8-.Calcula las siguientes ecuaciones de sequndo grado:

2 _
a) x =x+0 Debes recordar la férmula

\
i
i
i
X_-bi\/bz-‘fac i
i
J

Za

oo e S e e e e e e e e e e

Xt =x—6=0

/
|
|
|
|
|
|
|
|

_(DEVEDP 41 (6) 1x1-4-(-6) 1xVI+2H
2-1 2 2

X

x=——=—="1
b) 6-5x=—x"
x-5x+6=0
(S (5)P-4-16  5VI5-24  5:1
- 0] - 2 T
5+1 (A

______
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Z9-.Resvelve los siguien‘i'es sistemas de ecuvaciones:

a) 3x—y=-5 : 1°) 2°)
x +y/Z =0 )EI =-x = > y=-1x Sustituir por la “y" enla otra

3°) 4/‘”

5 (-2x) =5 y=-2x

Ix+2x=-5 y=-2(-1)
Sx=-5 y=1

b) —3x —y= cs?» sy =65+3x —> y=-65-3x
4x + Ty =—30 /

e +7(-65 -3x) =-30 y=-065-3(-25)

tx — 455 - 2x = -30 y=-065+75
= 21x = - 30 + 455 y=10

17x =245 x= % x=-25

y=-16+2x
5_(1c,+2x)=0 i_s_"=,ﬁ - 10472
3 2 33 3 Y x
x - e _ .
2—(—8+X)_0 3 2 y = -16+2(12)
§+8"x=0 -2x =-24 y=-16+24
x 24 3x -24
§+?_?=O x=7 x=12 y=8

[ 137 |
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#10-.Calcula el punto de corte de las rectas (olo que es lo mismo, hallar x e y)

y=-2x+5} y=-2x+5 |y=-x+4
y=-x+4

x= 1 2

x= 3 3

x=0 5 4

x=-1 7 5

x=-1 9 b
12
11

10 x=1
9 y=

8
4
3
2
1

-7/-6 -5 -4 -3/ -2-1 0]1 2 53\4 5 6 7 8 9 10
-1
-2
-3
-4
5
6
7

Z11-. Si al doble de un némero le sumamos 10, el resultado es el mismo que si

restamos el némero a 43 dde qué nmero se trata?

Datos
Doble de un n° = 2x Ix+10 =45 — x Se trata del némero 11
x - 43 Ix+x=43-10
x —» nUmero 5x =33
33
x== x=11

______
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#11.-La edad de Sara es el triple que la de su hija. Dentro de 14 afos serd el doble.
2 Qué edades tienen Sara y su hija?

Datos
x __y Edad de Sara =%y }
y — Edad de la hija ch Z()' +14)

1 + (3)’) =2(y + 14) x =75y Sara tiene {2 afos y
14+ (3y) =2y + 28 x =3(14) su hija 14 afios
Sy-2y=128-1#4 x=42
y=14

13.- En un corral hay conejos y gallinas. Si contamos las cabezas hay 30, si contamos

las patas hay 8Y4. & Cuéntos conejos y cudntas 9a”inas hay?

Dzt x+y=30 y=30-x
x —» Conejos Yy + 2y = 84 /

y — Gallinas fo+2(30'x) = 84 y =30 -x
total =30 animales
. Hx + 60 - 2x = 84 y=30-12
4x —> Patas conejo 8 8
2x— Patas gallina ;{X—i);_ 1-c0 y=!
Total patas = 84 g 4
X = 7 X=12

Hay 12 conejos y 18 ga”inas

Z14. Una editorial ha publicado la Sltima novela ganadora de un certamen literario.
1/3 de los libros se han regalado como politica de promocién, 2/5 se han vendido en
las librerias y todavia quedan 300 ejemplares en el almacén. dCuéntos libros hizo la

editorial?

1 2
Soodt Sgpdh =
;X + ox 200 = x

Datos
1/3 libros promocién T n Ly 8 e e Y-
%7 15 15 15 La editorial hizo
2/5libros vendidos Sx + Gx + 4500 = 15x 112 libros
300 libros en almacén 5x + bx - 15x = -4500
X=libros que hizo la editorial U= 4500  x= '4_500 =1125
L 139 |
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2#15.-En una oposicién que consta de un test, una persona contesta 45 preguntas y
obtiene 183 puntos. Por cada pregunta bien contestada dan 5 puntos y por cada una
mal contestada quitan 2 puntos. 2Cudntas contesto bien y cudntas mal?

G Datos
Total preguntas=415 x+y= 454}—' y= Y45 - »
5x - 2y = 18/

Puntos=183%
x —> Preg. bien contestadas
y — Preg. mal contestadas S5x -1 (45 - x) =18% y="45-x
5x — 90 + 2x =183 y="45-3%1
S5x+2x=18%+190 y=06
Tx=273 x= = T
x=39

Contesta 39 preguntas bien y b mal

16.- Compramos vna camisa y unos pan'l‘alones por los que tendriamos que pagar 110
euvros. Nos descuentan un 20 % enla camisay un 10% en los pantalones y nos cobran

93 euros. c.Cuénto costaba la camisa y cvénto los pan'l'a]ones?

Datos

Camisa y pantalones=110euros x+y=110 x=110 -y
Desc.20% = 0,2 camisa (x - O,ZX) +(y-0,1y) =193

Desc.10% = 0,1 pantalones

x —» Camisa <(110 - y) -0,2 (110 = y)) -+ (y = 0,1)/) =93

— Pantal
¢ antatones 110 —y =22+ 0,2y +y - 0,1y = 93

-y+0,2y+y-0,ly=73"110+22
5
0,1y =5 1= o y=50

x=110 - y
La Camisa costaba 60 e x=110-50
y los pantalones 50e x=060
| 140 !
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ACTIVIDADES

Z1. En un tridngulo recténgulo conocemos la hipotenusa que es 5 y uno de los
catetos que es # cm. Cuénto vale el otro cateto?

S5cm

4 em

Teorema de Pi'l'égoras

hi= {:’,..2+(;mI ‘f=cm2
5= 4t gt Vi=c,
25=1C+¢,t 3=c,
25-16=¢,*

El otre catetovale 3 em

1. En un tridngulo isésceles, los lados iguales miden 10 cm y el tercer lado mide 12.

Determina la altura del tridngulo.

10c¢

0cm

Para averiguar la altura cogemos uno de los dos friéngulos

12 em

bem

rec‘i‘éngulos y aplicamos el teorema de Pitédgoras

> ilo cm

1_p, 1, 1
h*=Cu"+c,,

10°= C, [ +6° 4=C,t
100= C,*+ 5t Vel = C,t
100 - 3¢ =, 8-c,

La altura del tridngulo isésceles es de 8 cm

______

_______



#3. Las diagonales de un rombo miden 12 cm y 16 cm respectivamente dCudnto

mide su lado?
PQ"Q aVeriguar el lado del rom‘)o Cogemof uno de ]DS CUa‘h’O

‘l‘riéngu]os rec‘l’éngulos y aplicamos el teorema de Pitédgoras

16m
12erf gem k h =100
bem

hi= 8i+(t h=10
ht =64+ 30
ht = 100

Ellado del rombo vale 10 em

24.- Caleuvla:

a) Una rveda de radio 20 cm, d',qué longitud recorre cuvando efectba una vuelta

completa?

i Longitud de la

1
1
1
o o 2 1
:Curcunferencm=ﬂf ro
7

lengitud = 3,14 -2 -20
longitud =125,6 cm

Recorre 126, 6 cm en una vuelta completa
b) &Cudntas vueltas debe dar la rueda anterior para recorrer 1000 metros?

1. Pasamos de cm a m

126,6:100 = 1,266 m

2. Dividimos 1000 m entre 1,266m (que son los metros que recorre en 1
VUeH'a)

1000 :1,266 = 789,88 vueltas

Para recorrer 1000m tiene que dar 789,88 vueltas

_______
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5.~ El nvevo satélite enviado por la NASA orbita la Tierra a 540 Km de altura.

Para resolver esta actividad, antes debes saber que el radio de la tierra es de 6368
Km.

a) cQué distancia recorre en cada vuelta?

Longitud de la circunferencia =T Z ¢

lengitud = 3,14 -2 - G906
6368 km) 540 km

o R O longitud = 43361 24 km
(3540 — /6908 kum

Recorre 43382,24 km en cada vuelta
b) AQué distancia mds recorreria si orbitase a 1 Km mds alejado?

Ahora érbita a 540 km, si orbitase 1 km mas alejado, orbitaria a 541 km y por lo
tanto, el radio seria: R= 6368+ 541 = 60T km

Ahora calculamos la longi‘i'ud de circunferencia de su érbita

longitud =3,14 - 7 - <409 = 45388,52 kem
Recorreria 43388,52 km

.- Caleula:

a) El 4rea de un recténgulo de base 5 cm y de altura 10 cm.

A=b-}
Dom A=5-10 El 4rea es 50 cm2
Sem }ﬂl=5-ﬂﬂmi

b) Si un paralelogramo tiene un 4rea de 24 cm’ y su base es de 3 cm, determina la

altura del mismo.

A=b-+ 14=%-h
A4
s
8=k
3 em La altura mide 8 em
L 143

_______



Z1.- A partir de es'l'ra‘l'egias como las vtilizadas hasta ahorajus‘ﬁfica cémo podn’as

calcular el drea de un rombo. Si la diagonal mayor mide 8 cm y el lado mide 5 cm,
calcula el 4rea del rombo.

Para calcular el drea del rombo debemos conocer tanto la D/agona/ma)/or como la
c//'agona/ menor. ..

A -

romba

D-d
Fi

1°. Primero debemos averiguar la diagonal menory para ello utilizaremos el teorema
de Pi‘t‘égoras.

5em bhi=Cul+e,? St= 4ty ° 9=¢.°
5Sem
S 4em 2'5-=1Lra+.;:mi \,‘."? =g,
15 —1lb=¢ * =
8 cm = ’=e

2°. Ahora hemos conseguido el cateto menor que es la mitad de la diagonal menor,

sélo tenemos que multiplicarlo por dos y ya tenemos la diagonal menor.

dEngonnJ =5-2=0Ceom

FHENEE

3°. Ahora ya podemos calcular el Area puesto que ya tenemos todos los datos.

o
[

‘ralrsm':u:= i_ l"ﬂlm—.!.-lm!'.lul::j',sir'::"’:
-6

‘fdlrcm':ls= 7
o

‘ralr'sm':u:= i_

El 4rea del rombo mide 50 cm2

______

_______



cm.

28.- Halla el 4rea de un recféngulo cuya diagonal mide 10 ecm y uno de sus lados G

1°. Calcularemos la base del recténgulo, aplicando el

teorema de Pitédgoras a uno de los fric’mgulos resultantes.

bem o CMi + cmi : C;
10 = ¢, + ¢ it
100 = €2+ 36 o
100 -3¢ = Cy'

2°. Ahora que conocemos el lado y la base del rec‘l’c’mgulo ya podemos calcular el

z
area.

El 4rea del recténgulo es de 48 cml

#9.- El lado de un rombo mide 10 em y sv diagonal menor 12 cm. Halla su 4rea.

Para calcular el 4rea del rombo debemos conocer tanto la

10 em Diagonal mayor como la diagonal menor... A, .= 2
1°. Primero debemos averiguar la Diagonal Mayory para
12 Ck ello utilizaremos el teorema de Pitdqgoras.
hi= Cul+e,? 4=C,t
0em 107 =C,+6"  VEH =C,
cm 100 = C,*+3C 8=C,
100-36=C,*

Ge,,

2°. Ahora hemos consequido el Cateto Mayor que es la mitad de la Diagonal Mayor,

sélo tenemos que multiplicarlo por dos y ya tenemos la diagonal Mayor.

DEngor,dJM =8-1=10Lcm

) ..:}-'sr

3°. Ahora ya podemos caleular el Area puesto que ya tenemos todos los datos.
‘fdl A ‘f{!‘lr'r:,|-'|-|':l|r.:="h"rﬂ'(:"'l"ll1

rombo 2

Jfal 1a- 1%
rembe =

A i El érea del rombo mide 96 cm?

_______



AZ10.- Utilizando la férmula del 4rea del trapecio, determina la base mayor de un

trapecio de altura 4 cm y de superficie 14cmZ, sabiendo que la base menor es de 2.

B

Debemos conocer la férmula del trapecio para
LI cm 3 o o / . 7’
desarrollarla y sustituir las mcogm‘i’as por los ndmeros que
A sepamos:

Zen Area del trapecio = Area Tridngulo A + Area Tridngulo B
AT— bﬁ'l’r’q+ bE;hE 1"'1!—"'1!:“5'3

-

L

19 =28 et 710 =4b,
14=5, 20 2o,
14 4+ 28 5 =by

-
L

La base mayor del trapecio vale Sem

A211.- Calcvla el érea de un trapecio de 10cm de altura y cuyas bases miden 200

mm y 160 mm. Expresa la medida en centimetros cuadrados.

16 cm 1° Pasamos de mm a cm las cantidades de las bases.
10em 200 :10=10 cm
160 10=1C om
A 20 cm

2° Ahora calculamos las reas de los tridngulos A y Bylas
sumamos para obtener el 4rea del trapecio.
Area del trapecio = Area Tridngulo A + Area Tridngulo B
Ap=chba, bu by A, =100 + 80

z 2
0 -10 16 -10
fd'lT= ——+ - A =180 cm®
L Llald
Ar= : E 4rea del trapecio es de 180 cm’

A212.- Determina el 4rea de un pentdgono regular cuyo lado es de 5 e¢m y cuya

apotema vale 4 cm.
Perimetro - ﬂPﬂ-"’Emﬂ

Area del poh’gono regular =

5¢cm 2
§-4
Apenﬂgsns = 7
A -
Fqn.;..'."gsns - 7
A =10 cm®

penta gon s

El 4rea del pentdgono es 10 cm2

_______



Z213.- Halla la apotema de un hexégono regular de 20 cm de lado.

Dibujamos un tridngulo rectdngulo para trabajar con el Teorema de
Pitégoras. Debemos recordar que el radio de un hexégono es igua] a

k m  uno de sus lados; asi consequimos conocer el valor de la hipotenusa del

20cm ‘i‘riéngulo dibujado.
hi=C.l+e, ! V300 =C,
Elﬂ'i = Cluli + 1'2'1 1152 = EH

400 = C,°+ 100
400 - 100 = C,.° La apotema vale 17,32 cm

Z14. Calcvla el perimetro y el drea de un hexdgono regular de 8 cm de lado

Perimetro =8 -5

Perimetro =40 cm

bem  Para calcular el 4rea debemos conocer la apotema y para caleular la

apotema debemos dibujar un ‘hfiéngulo rec‘i’éngu]o y hacer el Teorema de Pd‘agoras

N cm j’li = CM?- + C.mi ‘:fg = Cluli
b 8 =C ¥ V4= C,,
4= C,r+ 1t 6, 92= C,= Apotema
C4-16=C,°
Perimetra - apotema
fﬁlrEﬂ PGHEGHG regu]ar = - et 7 F fem
fdlpshﬂsnc -"I.:: i = o = 1‘58"-]! Ly | ES<

El 4rea del hexagono es 138,4 cm2

215.-Calcula la superﬁcie de cristal necesaria para cubrir vna ventana con la

forma y dimensiones que representa la figura:

A ﬁ"dﬂwln Base -altura
/\ Arctingls=4 L
A 8 m*

3 rFact uﬂﬂb E
m k-
2 Aﬁ!ﬂﬂ?ﬁllﬂ _.T
v jﬁl rl...nqu E E =2 m:—
< > ATH’.:! Amcfﬁnguln + Aﬁﬁngﬁln
4m Arga=8+2=10m"

La superficie de cristal necesaria para cubrir la ventana es 10 m2

_______



216.- a) Calcula el 4rea del dormitorio cuya forma y dimensiones representa la

'Figum:
Tm
1 A Areaﬂ='ﬂ'h
Areay=1-14=4
4 m Areag=5'-‘r
Areap =5-1=5nt
v fr- -#-1-3 p ‘Lm Areac=¥
) 5m g .("Elrenc= q;‘5=i£=lfami

Arear, =4+5+6=15m?

El 4rea del dormitorio es 15m2

b) Se quiere poner un rodapié alrededor del dormitorio. &Cudntos metros necesito?
Para saberlo debemos de calcular el perimetro, que es la suma de todos los lados.
Antes de hallarlo nos falta conocer la medida de uno de los lados (la hipotenusa de

la figura C, friéngulo).

1° AVeriguamos la hipotenusa:
b= Cul+e, —> C.f=5-1=4 y ¢ '=4-1=73

W=ty B> 10+ —> =15 —> L, =I5 —Ph=5

2° Calculamos el Perimetro:

p=4+5+1+5+1=1Cm
Necesito 16 metros

Z11.- Un estanque circular de bm de radio est4 rodeado por un sendero de 1m de

anchura. Halla el 4rea del sendero.

Are @ prona crcular— L (Rz*rz)
Atorona= 514 (?:_6:)
- Acurons= 514 (49-36)

, ‘rlﬁlersn..: = E}l“f EI‘F:I
Acnmna = qﬂ}m mz

El 4rea del sendero es de 40,82m2

______

_______



Z18.- Se quiere poner ce’sped enla parte sombreada del dibujo que corres‘ponde a
vna pista de lanzamiento dejabalina. El 5n9ulo del sector sombreado es de 90 grados

y el radio 5 metros. EQué superficie serd necesario cubrir?

Acfmulo =" rz J’al;,;mlz.m= ?8;5-: 4
‘flﬁl'ci.rcu!c= 3}1‘.1!- 5-1 AFDI‘I‘!I"E= lq,u sz
‘rlﬁl'ci.rcu!c= .5}1Iif- 25—

’falfi'rcu!i.',: ?8}5- Crmi

La superficie a cubrir son 19, 62 em2

219.- Una lata de refresco tiene una altura de 15 em y el didmetro de la base es de
8 cm.

a) ¢Cuél es el volumen de la lata?

Para calcular el volumen del cilindro debemos calcular primero el 4rea del circulo y

como necesitamos el radio lo calculamos a partir del didmetro (8:2 = 4)

e A&rﬁ:u!n:I - Volumen = drea circule -altura
‘Iﬂlc'i'rcu!f,:.ﬁfiq-ifi V = 5-{:';2‘? : 15-
E ‘IﬂLCi'rcu!i.',: Efiq ’ 1""; v= m,ct (:-I'Il'I.5

@UK "ﬁLCi'r.:.,!.:= 50,24 em'

El volumen es 753,6 cm3

b). Si queremos envasar 1000 | de refresco dcudntas latas necesitamos?
1° pasamos de a @ At (litros)

753, - 1000 = 0,55 |

2° Hacemos una regla de tres

S$i 0,753] ————— 1lata

1000 ——— xlatas

11000 1000 1290 05
X=orss  ops E

Necesitamos 1328 latas

_______



220.- Se quiere construir un jardu’n de 1 m de ancho alrededor de una fuente
circular de 4 m de didmetro.

A/ EQué superficie ocupa la fuente?

Acfrcula=x . rz ‘rﬁl = 5}1‘? ’ 21
R=2 A =514 4

U Alrcnto= 628 m'
Ocvupa 6, 28 ml

B/ Sila profundidad de la fuente es de 0.75 m dcudntos litros caben?
Volumen = érea circulo -altura  Para saber los litros debemos pasar de m’ a dm’
Volumen = 628 0,75 471 -1000 = 4710 dm’
Velumen = 4,71 m?

Enla fuente caben 9420 litros

cirecle

C/ Si el metro cuadrado de césped cuesta 12 euros dcudnto cuesta cubrir todo el

jardin?
Area ronn cireuto= (R 7) 15,712 — 1884 euros
Area, o, cree= H14(%-27)
Arencﬁrsna civeolar= H14 {q - if) Cuesta 188,41 euvros
Area. s ans ciredtar= 514 -5

J"‘5”-'2":1-\:I:r'n:n..: n:ir'n:n..!..:r'= 1'5-}?”11
D/ Si los paquetes de césped fuesen en paquetes de 7 m* écudntos paquetes harfan
falta comprar para cubrir eljardfn?
Jardin =157 m"
15,7:7=122 Harian falta comprar 3 paquetes

E/ Se quiere rodear el jardin con una valla écudntos m lineales son necesarios?
Perimetro =1+

Perimetro =1 - 5}1":1! -3
Perimetro = 13,3‘]‘ m

Son necesarios 18,84m

_______



A, otias=b h Volumen = drea -altura
GG mm ‘rdlcu.:.:r.:cg-,: ‘]rﬁ- 65 V = {Dlllﬁ- : 1":'9":9
A = G175 mm* ¥ =1025.050 mm'

/Gs " CUSSrESE

1025050 - 1000 = 1025,05 cm'

Elvolumen es 1025,05 cm?

Z15.- Las pelotas de tenis se envasan en tubos (cilindros) que contienen tres pelotas.

Sabiendo que cada pelota tiene un didmetro de 8 cm, calcula:

a) La longitud del cilindro.

)

LongE‘."ud cilindroe =8 - §
Lo ﬁg.l-"hn‘_‘l c;];ndro = 1# Lot |

Tiene 2 cm de longitud

(Y ¥ Y
A A A

b) Elvolumen del cilindro.

Ac{n:u!n=1.[ - r Volumen = drea circuvlo -altura
Acreao=304 4
A =314 16
Alieuto=50,24 cm’ v=50,24 -24
V=1105,7C cm?

El volumen del cilindro es 1205,76 cm3

_______



#26.- Una pirdmide cuadrada tiene por perimetro de la base 60 cm. Calcula el

volumen si la altura es de 25 em.

25 cmy

1. Para conocer el volumen debemos primero calcular el drea del cuadrado y para
caleular el cuadrado primero debemos conocer lo que miden sus lados. Los lados los

calculamos a partir del perimetro.
60 cm: 4 lades=15 cm
2. Ahora calculamos el Grea.
A=1-1 A=1515 A=215cn"
3. Por Sltimo calculamos el volumen

v=ﬁma&a‘;ﬂ'a¥|‘um 221'25 V = Llr..;i',ﬁ V = IST'SCME

El volumen es 1875¢m3

_______



Z 1.- Hemos realizado un estudio sobre el ndmero de hijos que tiene una familia.
Para ello se tomé como muestra un total de 50 familias, obteniéndose el resultado

que aparece en la tabla.

X
o Wit f
a) El némero de hijos, &qué tipo de variable es? (n® hijos)
. /> 0 9
cPor quér
1 12
2 18
Es una variable cuantitativa porque se pvede 3 5
medir y discreta porque nunca podrén ser 4 3
nUmeros decimales. 5 2
b) Qué tanto por ciento de las 50 familias tienen dos hi_]os?
$i...100% 50 f
X% 18 f s (ALY

50 0

E136% de las familias tienen 2 hijos

———————

_______



¢) ACuél es la media? &Y la moda?

Xl Fl Xl : fl
(n° hijos) x=2=1,7
0 9 0 J
1 12 12 La media es de 1,76 hijos por familia y la moda es 2
/A 18 36
3 (8 18
4 12
p) YA 10
50 88

Z 1.- El siguiente grdfico representa las temperaturas mdximas mensuales
registradas durante un afo en una determinada civdad
50
45
40

Lo T Y
Wi O oy

_Q_Aparf‘ado c)

15 Aparf’ado a)

Te mperaturas mdéximas

EFMAM ) LA S OND

Meses

a) Confecciona una tabla con los valores de la gréfica anterior.

Meses E F M A |M|) J |A |[S O N |D

Temperaturas

10 |13 (17 |23 |35 |45 |47 |45 |3 |20 |15 |10

Mdéximas

b) Cuél es la temperatura méxima?

47°C en Julio

———————

_______
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c) Representa en la 9r6'f'ica anterior con boli azul, la evolucién de las temperaturas

minimas regis‘f'radas en esa misma civdad.

A Meses E[F [m A M [J [0 ]|A s |Oo [~ |D
~- Temperaturas

1 (2 |8 |10 |13 |21 |23 |23 |19 |16 |9 |4

Mdéximas

3. Un bebe al nacer pesé 3500 gramos. Si gana peso a razén de 40 g semanales,

cmnple‘f‘a la s‘iguienfe tabla:

Semana 0 1 2 2 4 5 (A
Peso 3500 | 3540 2580 | 3620 | 3660 | 3700 | 3740

a) Representa graficamente los datos de la tabla anterior:

3800
3750

3700 ./
/
3650 /

3600 /

3550

Peso

3500

3450

3400

Semanas

b) Obtén la férmula que da el peso del bebé en funcién del némero de semanas de
vida.
y=3500 +10x

La incégnita “y” representa el peso del bebe y la incégnita %" representa el n° de

semanas

———————

_______
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Z 4. Se ha preguntado a todos los empleados de vna empresa el medio de transporte

que vtilizan asidvamente paraira frabajar. El resultado es este:

40

30

20
) I I
0

Andando Metro Coche Bici

a) &Qué nombre recibe el diagrama anterior?

Diagrama de barras
b) &Cudntos empleados de la empresa van en bus? 35 empleados
c) &Cudntos empleados tiene la empresa? 100 empleados

d) &Cudl es el porcentaje de los que utilizan el metro como medio de transporte para
ir a trabajar?
E120% utiliza el metro

Z 5. Hemos consultado en diferentes comercios el precio de una determinada
cdmara fotogréfica y hemos obtenido estos precios:
260-280-305-295-295-280-285-285-280-275

Calcuvla la media y la moda de esos precios

_ IGOHIE - T0S+I95+2054 BO+I55+2B5+ 854+ B (4275 840
e ~L0 28

af af

Moda: 280

La media son 284 euros y la moda 280 euros

———————

______
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2 . Un grupo de amigas deciden ponerse junfas a re'gimen de adelgazar. En el

momento de empezar sus pesos son:

80,77, 76, 62, 68, 71, &7, 71

TOTBX®

a) &Cuél es el peso medio de las amigas?

S0+T1 1o +6] +68+7167+71 57

X= = —=T1,5kq Elpeso medio es de 71,5kg

& g

b) 2Y la moda? La moda es 71 kg

2 1. Cuatro amigos juegan a la loteria todas las semanas. Durante 8 semanas estos
han sido los resultados:
-3.000, -3.000, +10.000, +5.000, -6.000, -1.000, +5.000, +3.000

Teniendo en cuenta que los valores negativos representan pérdidas y los positivos

ganancias,

a) Calcula el promedio de ganancias entre los cuatro en estas ocho semanas.

10000 + S000 + S000 + 1000 — 3000 — 000 — LOOD - 2000

x = === =150 ¢
G

g

Ganan de media 1250 euros semanales

b) 2Y cada uno?

x = _b =3512,5e Cada uno gana 3125 euros de media a la semana

2 8.la siguiente tabla da el némero de alumnos que han acabado sus estudios en la

Universidad de Valencia, durante el curso 96/97:

IEES Hombres
Arquitectura 109 234 343

Informdatica 84 231 315
Industriales 102 273 375
Agricola 106 149 255

Totales 401 887 1288

———————

_______
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a. Si seleccionamos uno al azar del total del alumnado, calcula la probabilidad de

que sea mujer.

p fa} _ N* cofof fayorabler P(MUJ@"}=£=EI‘51

N* cafof pofibler 17588

Hay una probabilidad de 0,31

b. Si seleccionamos uno al azar del total del alumnado de informdtica, calcula la

probabilidad de que sea mujer. é'.y de que sea hombre?

P (m. informédtica)= %= 0,26 Hay una probabilidad de 0,26 de que sea mujer

P (h.informatica)= ;i; = 0,73 Hay una probabilidad de 0,73 de que sea hombre

# 9. &Cuél es la probabilidad de que ocurran los siguientes sucesos, al lanzar un
dado?
a) Salir el némero 3.

P(n°3)= :::= 0,1¢ Hay vna probabilidad de 0,1¢ de que salga el némero 3

b) Salir un némero par.

P (n®par) = E= 0,5 Hay una probabilidad de 0,5 de que salga un némero par

¢) Salir un némero mayor que 1.

P(n®=1) = f:= 0,83 Hay probabilidad de 0,85 de que salga un n® mayor que uno

d) Salir el ndmero 8.

P(n"8)=-=0  No hay ninguna probabilidad de que salga el n° 8

e) Salir un numero menor que 5.

P(nr°5)=-=0,66 Hay vna probabilidad de 0,66 de que salga un n° menor que 5

———————

_______
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Z10. Hemos consultado el precio (en euros) de un determinado lector de DVD en 8
establecimientos diferentes. Los datos obtenidos son: 146, 152, 141, 141, 148, 141, 144,
158

Calcula:

a) La media.

= 1%4] La media es de 147 euros

— +
* g g

b) La moda. La moda esde 141 e

¢) Haz una tabla de frecuencias y dibvja un diagrama de barras.

X1 F1 4

(precio

DVD) 3

141 3

146 1 2

148 1

= . ANNNN
152 1 0

158 1 14le 14Ge 148e 149e 152e 158e

Z11. En una bolsa tenemos 5 bolas blancas, 3 bolas rojas yl azules. Extraemos 2
bolas,
a) ¢Cuél es la probabilidad de que las dos sean rojas, si después de ver la primera

bola se vuelve a introducir en la bolsa? (con reemplazamiento).
5
¥}

Total bolas:5+3+2=10 bolas F [ro}as) =—

P (2. rojas con remplaz) = (=) - (Z)=0,3-0,3-0,09
La probabilidad de que las dos sean rojas es de 0,09

b) ¢Cudl es la probabilidad de que las dos sean rojas, si después de ver la primera

bola no se vuelve a introducir en la bolsa? (sin reemplazamien‘l'o)

P (2 rojas sin remplaz) = (=) - (£) 0,5 0,22 - 0,0€

La probabilidad de que las dos sean rojas es de 0,0C

———————

_______
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212, La siguienfe tabla muestra la incidencia de lectura de periédicos en hombres y

mujeres. La muestra ha sido tomada a 500 personas.

é a) Completa esta tabla:

G Hombres Mujeres Total
Leen 119 84 203
No leen 122 175 297
Total 241 259 500

b) Calevla la probabilidad de que una persona elegida sea mujery lectora.

= f%= 0,1¢  Hay una probabilidad de 0,16 de que elijamos a una mujer y que
ademds sea lectora

213. En una clase hay 15 chicas y 10 chicos. De todos ellos, 16 estén en el taller de
matemdticas, y se sabe que hay 4 chicos que no estdn en dicho taller. De acverdo

con esta informacién, completa la tabla:

Taller No taller Total
Chicas 10 5 15
Chicos (4 4 10
TOTAL 16 9 25

Z14. El némero de hijo de 10 familias es el siguiente:
s) 2) 0’ z} 3) 1) z) 3) 1) q

a) &Cudl es el némero medio de hijos?

e e L %
%= === 2}‘5

vl 10

En ndmero medio de hijos es 2,3
b) Calcula la moda de esta muestra.

La moda es 2

———————

_______



Y ahora te deseamos...

Mucha suerfe para
el eXamen

——————

_______
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